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I L L V S T R I S S I M l

innumeram numerorum leriem deberi

quis deneget? Arenas maris, ftellarum

numerum
,
niuis exagonae multitudi-

nem examinandam contemnere, dum
veftrse fifus humanitati infinitum me-
tiri minime dubitaui. Fronti nunquam
melior fuccefsit ludor, calamus potiori

. nunquam vndauit atramento, eo quod
veftro nomini * meo veluti numini con-

fecratur . Hae meae quaequaefint, inte-

gritatis frafliones , quia minimae funt

quantitatis ,
ipfum munus exile profi-

tentur
j
quia vero in fingulis dilpofi-

n
PATRES

Ereor quin veltris auri-

bus,Patres Amplifs.con-

lona h$c numeroru con-
geries diflonare videa-

tur : at innumeris meritis

«$•> i tionibus *



tionibus infinitas colliguntur ,
veftrac

non minus Immanitatis
,
quam oble-

quij mei numerant argumenta. Ve-

fter labor eft, Patres llluftrifs: dum
meis lucubrationibus munificentifsimo

imperio laboraftis : vefter ,
inquam ,

la-

bor eft, cui veftri castus ,
noftrique fae-

culi Apollo ampliisimas lucis impen-

dium erogauit . Spinofa hac Mathe-

feos dumeta e rigidis acutiisima? artis

(pinis verecundiae mea: rolaseolle£baifi

relpicere ne dedignemini. Valete.
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praefatio

tia certos limites quantitatis non excedunt \

occurrit vniutrfalis illa Quadratura etufdem

argumenti occafione a Geometris demoflrata ,

qua magnitudines mfinitacontinuam quamli-

bet proportionem maioris inaqualitatis pof-

fidentes tn prafinitas bomogeneas quantitates

colliguntur X Admirabile fane i beorema :

cuius contemplatione tn eam quafiionemindu-

&usfum , 'utrum magnitudines ea quacunq\

legi difpofita , vt aliqua pofsit ajjiimi minor

qualibetpropofita ,
vel vr dejicientes in infini-

tum euanejcant , infinita compofita omnem

propofitam quantitatem valeantfuperare.

v In buiufmods caufa experimentis Arithme-

ticasfrattiones tetare agrejfus} eas ita dtfpojui,

vtfmgulas vmtatesfingultspoli vnitatem nu-

/r
Ey Googlc

I

Editanti mihtperfape Archia

medis parabola Quadratu-

ram
,
propterquam infinita

triangula tn continue qua-

drupla proportione extflen-

merts



meris denominaremJn qua quidem dijpofitio-

ne fumi poteSImagnitudo minor qualibet afsi-

gnata , & propterea ipfa magnitudines ad

ordinis incrementum quantitate decreficentes

in infinitum euanefcunt .

Caufiani igitur tn ajjumpta difpofittonis ter

*

minis proponens quarebam , vtrum vnitafes

denominata fingulis numeris pofl vnitatem

inwfinitum dijpofita ,& aggregata infinitam

aliquam , vel finitam componerent extendo

-

nem . Pro finita extenfione refpondendum

videbatur, quodnumerorum, & frattionum

contraria fint potefiates , numerorum quidem

in multiplicatione, qua magnitudines verfus

infinitum progrediuntur ,frafttonum vero tn

dtuifione
,
qua res ad tpfa indiutfibilta reduci-

tur : aggregati autem numeri fuperant quam-

libet propofitam quantitate > ergo d contrario

fenfu aggregata fraftmet non videntur pojfe

quamlibet propofita magmtudtnem excedere •

Hoc ppbtjma toto ftrcmenftfuit expeftatto*



nis argumentum yquod pro hac parte Geome-

tricam in caufa ferre pojjemJententtam: atqui

dum procefum demojlrattoms examino , indi-

ctum in atterito partisfauorem conuertitur .

Ea efl ratio, quiainpropofetisfractionibus

aquales magnitudines numerts Arithmetice,

difpofitis denominantur , & propterea tres

conjequentes , 'vtpote A, B, C, a n r
funt Harmonice difpo/ita ,&* '

t

A, ad C, eamdem habet pro- * *

portionem
,
quam excejfus , A ,B, adexcefeum

B,C :efl autem A , mator C’y ergo excefus

A , B y
maior eftexcefu B,C aggregatum

A ,C y matus duplo B\& aggregatum ex ter-*

nis A,B, C , maius triplo media B.. Hoc
igitur argumentofraHtones in propofita di*

fpofitione fumpta terna d prima funt maiores

_*_»! * * i iii tii i iii
» * i 4 I 6 7 "* 9 I» It ia li ij

~6

triplis medijsi& media funt 'unitates deno*

minata numeris dternario multiplicatis f >
-

*

7 , & earumdem tripla funt 7*. 7 „

qua eodem
,
quo fuprd argumento terna funt



maiores triplis medijs . Ergo fraCtiones propo-

fitA dtfpofittonis afumptA totidem femper fe-

cundum numeros proportioniscontinue(ubtri*

pU 2jt Si^fingulas vmtates excedunt

Pojfunt autem (umt ,
pro quouis afsignato

numero
,
totidem tn continuaproportionefub-

trtpla numeri d ternario ,iuxtd quorum ag-

•
gregatum fumptAfraftiones difpofitionts pro4

pofitA tpfum afsignatam numerumfuperabut:

Ergo propofttAfraftiones in tnfimtum dtfpo-

fita , Q? aggregata infinitam extenfionem va*

lent implere .:
* j>

Sit exempli gratia numerus afstgnatus 4.;

& fumantur d ternario quatuor continue

proportionalesm [ubtnpla p, 27,81, quo*

rumfumma r 2 0; igiturfumptAfraftionesin

multitudine numen 1.20 fuperant ajsigna-

. tumnumerum nam tresprimAfuperant tri-

plum 7 , videlicet 'unitatem : nouem deinceps

/uperanttriplum aggregati $ ,
i

, ~ ,
videlicet

Aggregatum ~ t ~ 5
fedbuiufmodt aggrega-

tumjuperat vmfatem, vt ofiendt ergo nouem

deinceps/uperant vnitatem;& propter eam-

dem

*



V

dem demonflrationem 27, 81 [ubjequen-

tes fingulas vnitates excedunt .

Htnc duo C 0 rollaria procefere . Primum i

quod eadem dtfpofitio d quocunque ordinetur

prtncipto in infinitum extenditur 5 vtpote fi

dtfpofitarumfratttonum prima fit'- 3 & alia

deinceps adhuc tpfam dtfpofitionem propofitum

i 2 2 2 2 1 2 2 2 &rcfi 7 8 9 io it 13 1}
'A'^ 1

* «

quemuis numerum fuperare pofie ; finitumi-

enim eft aggregatum ex ijSy qua junt omijja

4 > i » i >& fintti ab infinito Jubfirattiofinitum

relinquere non potefl .

Alterum , quod infinitarum fraftionum

dijpofitto , in qua Cingula vnitates a fingulis

numeris Arithmetice proportionalibus deno-

minantur , pariter tn infinitum extenditur .

Fiat huiufmodt difipcfitto A , cuius primam

frattionem denominet numerus B , & excefi

fus Arithmeticeproportionaliumfit C ,& (ub

fingultsfrafttombus dijpofittoms A , ab eodem

prmciptofiat difpofitio D ,
frafiicnum, tn qui-

bus vmtates denominantur ommbus numeris

d B,



*B . Quia primi denominatores in difpofitio

-

ntbus A , D, fune aquales , alter mtnor efi

quam vt adalterum eamdem habeat propor-

tionem
,
quam C , ad vmtatem

-,& colligendo

fecundus indifpo/itione A , minor e
fi
quamvt

ad fecundum tn difpofitione D ,
eamdem ha-

beatproportionem
:funt autemfrattioneseum-

dem habentes numeratorem in reciproca pro*

portione denominatorum ; ergo prima , fecun-

da^ fingula deincepsfrattiones difpofitionis

, funt minores quam vt adprimem
,
fecun-

dam
, fingulas deinceps dijpofittonis A,

eamdem habeant proportionem
,
quam C , ad

'unitatem-, colligendo, tota difpofitioD, mi-

nor eft quam vt ad totam difpofitionem A

,

eamdem habeat proportionem
,
quam C ,

ad

'unitatem . Igitur fi extenfionis A
,
quantitas

afstgnatur 3 etiam etufdem extenfionis multi-

plam fecundum numerum C,quantitatem ne-

cefe e
fi afsignari, qua infinita extenfione £>, fit

maior 3



maior
;
quod efiabfurdum > Ergoextenfioin-

finitarufrattionn difpofittonis A^ejt infinita

•

<Dtmifsts igitur htfce difpofitiontbus quan-

titatis turifdtftwnttn fuperantibus
,
eamdem

contemplationem inflituere capi de fraftioni-

bus , in quibus 'vnttates d numeris triangulis

denominantur ;
an videlicet tpfia etiam qua-

draturam excluderent
,
an potius paterentur t

Tatiis ergo de more calculis
,& tnflrufla de-

monflrattone , tnueni dtfpofitionis buiufmodi

quadraturam efie vnitatem:

Vnitatesdenomi- 2. 2. 2. 1 1 i *

tutar triangulis 7 ~Z ao *i *i A »S
quar aggregat* J i i, - i. £ Z
4 prima funt , "j 4 7 6 T 7

quod aggregata quotlibet d prima funt aqua

•

les numero multitudinis tpjarum denominato

per numerum binario maiorem propterea

Jfemper vnitate funt minores eo defictu ,
qui

tuxtd multitudinis additarum fractionum

incrementum infra qualibet afsignatam ma-
gnitudinediminuitur^ tntnfinitt* euanefeit.

Praterea ineadem difpofittone bina fumpta

poft vnitatem fingularum ab vmtate funt dt -

** * miata:



midia : ergo dividendo ,
omnes poft unitatem!

unitatifmt aquales.

Tandem fietufdem difpoftionis firaftiones

ii iiii iittiif * ^

7 "3 io Ij *i r» 7<J 15 55 Ss 78 7‘ To* «° .It i «

7 4 *«

totidemfumantur deinceps fecundum nume

+

ros proportionis continue fubdupla d binario,

utdelicet 2,4,8, (fc.aggregata funt in con-

tinue dupla proportione ; atqui magnitudines

dupla proportionis aggregata infinita funt

aquales duploprima, cum tn noftro cafu prima

fit dimidium unitatis , ergo propo/ita frattto-

nes aggregata infinitafunt aquales unitati,

Hutufmodi funt ,
qua in primo prafentis

opufcult libro demonflraui defraCtionibus , in

qutbus unitates denominantur planis omniu

numerorum ab unitate : quia enim finguli

trianguli numerifngulorum buiujmodi pla-

norumfunt dtmidij
,
propter reciprocam pro-



portionem finguU fractiones » in quibus vni»

tates denominantur triangulis dupla fiuntfm-

gularum , in quibus denominantur pianis $&
ideovtrique dijpofitiont eadimconueniunt de-

mon(irattones .

Ab huius frafiionum difpofitionts ccntem- •

temptatione filictter expeditus ,
ad altam pro^

grediebar dt/pofittonem 3 in quafinguU vnita-

tes numeris quadratis denominantur . Hac

fpsculatto frvflus quidem laborts rependi^
nondum tamen ejfetta efl foluendo ,

fedtngenij,

ditioris pcfluiat adminiculum , vt pracifam

difpofitionts
,
quam rmhtmetipfi propofuhjum-

mam valeat reportare.

Profrudibus habetur huius opufiuli Thetfi.

remata, ea pracipue
,
qua in primo libro de-

mon/lrantur , & praterea Jequentes propo-

fitiones videlicet .

i . Vmtates denominata compofitis ex qua.

dratis



'

\

dratis ab vnitate,^ lateribus eorumdem ,
di*

Jpoj^a in infinitum, & aggregat* fmt dfua-

les vrutati.

Quadrati 14 91625 pl

Latera 12 3 4 S
Compofiti 2 6 12 26 30 *

Vwutesdcnonv- 1 2, - — • V' • - i

ajtx couipofius . * 6 j* ,a \

Confiat enim
,
quod fin(ulafrafiiones bu-

iufce dtjpofitioms congruat fingulis ,
in quibus

vmtates denominantur planis omnium nume-

rorum ab vnitate.

\ 2. Vnitates denominata compofitis , ex

quadratis ab vnitate ,
(5* lateribus eorumdem

duplis , dtjpofiu tn infinitum , & aggregata

funt aquales ~

Quadrati t 4 9 16 25 36

Laterii dupli 24 6 81012
Compofiti 3 8 15 *4 3S 4* '

Vmtates dcnomi- JL J - - 2 —
nat* compofiiis. j » 1$ ** 3 * 4

* * j 4** V 1

Quia fmgula,qua fumuntur alterna a prima,

congruunt fengulisi, qua denominantur planis
j-j

omnium /

0 Digitizedtty Googj



tinniunt imparium ab vnitate idio funt

aqualesf Alterna vero a fecunda congruunt

ftngults
,
qua denem, nantur flatus cmntum

partum a binario
, & proptereafunt aquales

-•Ergo colltgendo >cmnes junt aquales-.

3, Vnttates denominata ccmpofitts ex qua-

dratis ab vmtate
, & lateribus eorumdem

triplis dijpojita in wfnitum > & aggregata

Junt aquales fj.

Quadrati / 4 9 16 [jj
Laterum tripli 3 6 91215
Compojlti 4 ix) 18 28 40
Vn tatis di nomi- * _> _* jr

nat; con^ofit.s. >o >8 j8 40

Qutafumpta a prima binis relittis congruunt

•vnitatibusrfua denominantur planis numero-

rum Arithmetice difpojitorum ab vnitate ctc

excejju 3 ,
propterea aggregata infnttaJunt

aquales-: Sumpta autem a jecunda binis reli-

ctis t ongruunt 1 nitatibus3 qua denominantur

planis Arithmetice dijpofitorum d 2 , cum eode

excejju 3 , & funt aquales | } Refidua tandem

congruunt vmtattbus
,
qua denominantur

planis



planis * Arithmetice difpofitorum a cum

\codem exceffit 3 , & ideo fiunt aquales

\\Ergo omnes equalesfiunt aggregatis 7 4 7 ,w-

xdelicttfc «\

4/1*4 huiujmodi Theoremata^eadempa-

riter methodo demonflraut .

sv. . Adpropofitamergo Quajhone redeo , cuius

;
plura capitacontrartas , vt ofiendi, merentur

fententias . IHorum autem duo folumodo in

hoc opufculomibi videor abfiolutfifie >
alterum de

frattionibuSy in quibus vnitates denominantur

produffis numerorum Arithmetice difpofito-

rum •, alterum de ijS , in quibus differentia di-

fpofttorum quomodohbet numerorueorumdem

produ&is denominantur :
praterea eadem in

Geometricis quantitatibus demonjirari pojfie

indicant y
prantafolumodo nominum interpre-

tatione ,
qU£ habetur in vltimis definitionibus

libri tertij. \ > *

In afiumptis autem capitibus quid quefiio-

nirefpondendumfit, ex [equentibus vnujquifi

que poterit indicare .

N0VJ5
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X

N O V JE

QVADRATVRzE
ARITHMETICA

S E V
De Additione Fra&ionum.

LIBER PRIMVS.
In quo tradatur de Fradionibus, quarum

fune denominatores numeri plani.

Principales Additiones habentur in Pro-

politionibus huius libri 7, 8. 13. 13. 37.

Quadratura vero in Propofi-

tionibus 17. 16. 40.

DEFINITIONES
1.

Differentiam duarum magnitudinum, quan-

doprima excedit fecundam,voce, exceffum

prima&fecunda .

U.
Quando vero prima deficit d fecunda, voco ,

defectum prima
, (ffecunda .

A Simi-

' '

- Djgjtizc*



2 ' Notus Quadrature

III.

Similes differentias, voco, tum excefsus , tum

defecius mterfe .

IV.

Difsimilesvero exeeffus defeMus .

V.

Magnitudines Arithmetice difpo/itas , voco,

quarum (fumptis continue binis quibusli-

bet) differentia fimtles antecedentium , &
conjtquenttum funt aquales .

VI.
Magnitudines Harmonice dtjpo/itas , voco

,

quarum (
Jumptts continue ternis quibuf-

libetjprima fe habet ad tertiam ,
vt diffe-

rentia prima , &fecunda ad fimtlem diffe-

rentiam fecunda ,& tertia •

Praeterea fuppono Leftorem informatumefle deijs,qua?

in Quinto, Septimo, O&auo, & Nono libris Elemen-

torum Euc lidis traduntur, quoad capefcendas dc-

monftrationes . Nam, quoad ipfaspropoficiones, &
praxim numerofam, fufficit memoria? mandaffe prae-

cepta logifticae Fradionum, quae palTim penes Ari-

thmeticos leguntur*

Theo-



'x

tArithmetice

.

|

Theorema i. Propofitio i.

Trium Arithmetice difpofitorumplanumfub
extremis medium eftHarmonice interpla-

na fub fingulis extremis,& medio •

A. fi> y* C. 7*

D. 2.

Hi 6, Ii 14*

E. ij. G. 21. F.

S
int Arithmetici difpofiti tres A, B,C, quo*
rum differentia D,& planum extremorum'

1

A C, fit G, plana vero fub fingulis extre-

mis , & medio A B, C B, fine E,.F. Dico
quod G, medium eft Harmonice inter E

,

F. Ex multiplicationibus D A, D C, pro-

ducantur H, I j ergo vt A, ad C, ita eft H, ad I : & quia

E, F, funt plana B A, B C > ergo E, ad F, eft vt A , ad C,
velvt H, adi: quoniam A,multipIicandoB,C,produ-

I
cie E, G > ergo A, multiplicando differentiam B, C, pro-

ducit fimilcm differentiam E, G i & multiplicando D»
producit H ; eft autem D, differentia B> C : ergoH , eft

differentia E, G, ficnil/s differentia: B, C, vel differenti^

A, B : Similiter demonftrabimus quod I , eft differentia

G, F, fimilis differentia? A, B, vel E,G : ergo E, ad F,eft

vt differentia E, G, ad fimilem*differentiam G, F. Ergo Def. 6.

G, medium eft Harmonice inter E, F. Quod erat dc-

m^iiftrandum.

)igitizfcd byCi
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4 Jgundrkturp

Theorema 2. Propof 2.

Trium Harmonice difpofitorum planum fuR

extremis medium eft Arithmetice interpia•

nafuhfingulis extremis , (f medio . s

A. 3 B. 4. [C.

H. 1. I: 2.

' I). 6.

E.' 12. G* 18. F. 24.

S
int Harmonice difpofiti tres A, B, C, & planum ex-

tremorum A G, fit G, plana vero fui) fingulis extre-

mis^ medio A 13 , C B,fintE, F. Dico quod G, medium
eft Arithmetice inter E, F. Sint H, & I,xdifterentix finii-

Def.ts. ^ cs A,B,& B, C > ergo vt A, ad C, ira eft H, ad I, & pro-

ductum A I , eft a?quale producto C H . Sit huiufmodi

produCtum D: quoniam A, multiplicando B,C, pro-

ducit E, Gjjergo A, multiplicando differentiam, B» C
producit fimilem differentiam E, G; & multiplicando I

,

producit Di eft autem I, differentia B, C > ergo D, cft dif-

ferentia E, G,fimili$ differentia? B, C, vel A, B: Simili-

ter demonftrabimus quod D eft differentia G, F, fimilis

Dcf. a differentia: A, B, vel E, G : ergo differentia: E, G, & G,
F,funt tequales, & fimiles. Ergo G, medium eft Ari-

thmecice inter E,F. Quod,&c.

DEFINITIO VII.
• *

Vnam magnitudinem altera denominatam
,

voco, quamlibetfraftionem , tn qua vna
ma-

I "

;V.
.

*-

‘igiiizod by



Arithmetica* ' 5

magnitudo flat loco numeratoris ,
altera

vero locodenominatoris . .
*.>

' . •LWmvlMV
|

t '**>vH* i,vH
» ^

Theor. 3. Propof 3.

Eadem magnitudine tribus Harmonice difpo-

.
fitis denominata fiuntfractionesAnthme»
tice difpofita .

'B. 3.

E- r
H. 12.

A. Y»

C. 4-
*

F-

K. 18.

D. 5.

C, f
I. 24.

• i ; I - 4 IV* * . 1 v‘ xjfi i Wk \
*

’ ' ' 13 1

DEnofoiinetur A, magnitudo tribus Harmonice di-

fpofitis B, C, D, vt fiant fra&iones E, F, G. Di-

co, quod E, E, G, funt Arithmetice {difpofit® . Ex mul-

tiplicationibus C B,C D, B D, producantur H,i, K; er-

go, quia B* C;T>» funt Harmonice difpofiti, K, medius

eft Arithmetice inter H,I: & quia 1,K, funt- produci

D C, D Bi ergo I, adK, eft vt C, ad Bj; & ex denomina-

tione A, per C, & B, fiunt fra&iones F, & E; ergo vt C,
ad B, ve! vt I,ad K, ita eft E, ad F : Similiterdemonftra-

bimus,quod vt K,ad H, ita eft F,ad G; ergo per conuer-

fionem rationis,& exaequo vt I, K,H,funt Arithmetice

difpofiti, fic fraftiones E, F,G, funt Arithmetice difpo-

fitae-w Quod, &<:• >
;

'!

I 1 t l t 1 j

DEFINITIO VIII. ;
.'>

Defferentias9 (f plana in aliqua difpo/itione y
voco



6 Neu* 'Quidrdturp

«ivocoabfolute, differentias, & plana ma£

gmtudinum
,
qua funt continue confequen -

tesin tUa dtfpofittone ,
prima videlicet,&

*

fecunda
;
fecunda , fic deinceps

vjqueadvlttmam ,fi
difpo/ttafunt in ali-

qua multitudine > w/ #» infinitum, fi difpo-

fita concipiuntur infinita .

Theor. 4. Propof. 4.

Fafiis duabus difpofitionibus
,
prima quidem

omnium numerorum ab vmtate ,
fecunda

vero omnium numerorum,quos afiumptus

ahquis numerus metitur ab afiumpto; Vni •

/4f*f denominata planisinprima, ad vni-

tates denominatas planis infecunda ,
Cingu-

la adfingulas eiufdem ordinis,itaje habent,

vt afiumpti numeri quadratus ad vnita-

A. i. a. E.j. 4. 5. 7. *•

B a 1 1 1 « • ‘

* i r w rj u
C. 3*. F.9. 12. 18.^ ai.

^

24*

D- *t iV tyt *** rvr

r.

Ujfeed by C_>00;
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S
it omnium numerorum ab vnitatcdifpofitio A,& af*

fumptus numerus B, cuius quadratus Fi & fit om-
nium numerorum, quos E, metitur ab E, difpofitioCj

Sint etiam 8, vnirates denominatae planis in A; & D,
vnitatcs denominata? planis in C. Dico, quddfingulae

B,adfingulas D, eiufdem ordinis, ita fe habent, vt F ,ad

vnitatcm
.
Quia numerus E , & vnitas aeque metiuntur

numeros in C, & A, eiufdcm ordinis , vt finguli in C, ad
E, ira fingulieiufdem ordinis in A, ad vnitatem , &func
E, & vnitas homologa? ordinis eiufdem numeris in A, &
Gj conuertendoque, & ex a?quo bina: C , inter fe funt vt

bina? A, inter fe,fi fumantur homologae ordinis eiufdem:

ergo plani denominatores infingulisD, ad planos dc-

nominatores in fingulis eiufedm ordinis B, funt fimiles,

& duplicaram habent proportionem homologorum la-

terum videficct numeri E, ad vnitatem, vel eamdem qua
numerus F, ad vnitatcm i fed vt denominatores D, ad
B, inter fe, ita reciproce funt vnirates denominatae B, ad
D, inter fe: Ergo fingulxB, ad fingulas eiufdem ordinis

D, funt vtF, ad vnitatem. Quod, &c.

TheorTj. Propofj;

Vnitates denominata planis omnium numero-

rumab vnttate bina d fecundaJunt dimi-

diafingularum d prima .

S
it A, feries omnium numerorum ab vnitate, & B,fint

vnitates denominatae planis in A . Dico,quod bina:

B, a fecunda funt dimidia? jfingularum a prima. Sit C,
feries omnium numerorum a binario, quos binarius me-

titur.



1

Prop, 4.

Trop.1.

V

8 Nou* Jguddriture

a.i;
£.

2. 3. 4.
*' «

X X
C. 2» 4*

D. r w

y. 6. 7.
T * *

rr tv rtr *x rr
Ot o»

8.
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Prop. j.

titur; & D, fint vnirates denominatae planis in C ; ergo

fingute Bj a prima ad fingulas D» a prima funt vt 4. bu

narij quadratus ad vnitatem: & quoniam in A, funt om-

nes numeri ab vnitate, funt inter numeros A, a binario,

qui eft fecundo loco , omnes C, a primo, interpofitis ta-

men fingulis Arithmetice medijs,quos binarius non me-

titurj; ergofinguli plani denominatores vnitatumD,a

prima medij funt Harmonice inter binos denominato*

res B, a fecunda ; ergo fingula? D, a prim3 medi* fune

Arithmetice inter binas B, a fecunda; & propterea lingu-

la? D,a prima ad binas B, a fecunda funt dimidia?,vide-

licet, vt vnitas ad 2 : Ergo ex arquo fingula? B , a prima

ad binas B, a fecunda funt vt 4. ad 2 ;& conucrtendo bi-

na? a fecunda funt dimidixfingulatu a prima. Quod,&c«

Theor.6..Propof.(5.

Differentia laterumplano denominata eft dip

{mulis differentia unitatum (wgults lateri-

busdenominatarum, >

S
int latera A, B, quorum differentia C, denominetur

plano D,vt fiat fradtio E;& denominata vnitate per

B, & A,fiantfra<ftioncsF,&G;& fit C, cxccfius A, B.

Dico quod E, eft defc&us F, G .
Quia F, eft vnitas de-

. no-

i



9' Arithmetica* A

,:A.$. .
•

. *0« 2« t ,'I B. 3»

: D.i r. f
F-r E. *, G.£

nominata per A, ex multiplicatione F A, producitur
vnitasi & ex multiplicatione vnitatis.&B, ptoducitur
Bj ergo ex mutua multiplicatione F A B;, producitur Bi
eft autem Dj planum A B i ergo ex multiplicatione F D,
producitur B. Similiter demonftrabimus,quod ex mluti-
plicatione G D, producitur A. Cum igitur ex multipli-
cationibus G, & F, in D, producantur A , & B i ergo ex
multiplicatioaeexccftus G, F, in D, producitur exceflus
A, B, videlicet C > Sed quia E, fra<ftio eft cx denomina-
tione C, per D ; ergo etiam ex multiplicatione E], in D,
produciturC > ergo E, eft tequalis exccftui G,F: ergo E,
eft defeftus F,G

.
Quod, &c.

DEFINITIO IX.
•. ' i tf , • j 'T '

j Vi ff ' 1

Continuam magnitudinum di/po/itionem, vo-
co, cum dtfferentia antecedentium

, con-

pqueritiumjuntjimiles\ .

Theor. 7. Prop.7.
S VlV vu' V,f' . wac*'<i f. ; r: « Vs' v

Differentia denominat* planis in continua

. dtjpofitione (imulfumptafunt aquales vni
differentia denominata plano extremorum,

- d B Sint

>oaI
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Def.6.

Del. s;

Notu Quadrature

A. 2. B.4. C. D. 9.

E*r F..V GA
H* T|>

i-i K.; L.-Jr M.;

S
int A, B, C, D, aliquot magnitudines continua?' dif-

pofirionis in qua differentiae planis denominat? fine

fractiones E, F, G, Differentia vero denominata plano
extremorum A; D, fit fraCtio H . Dico, quod E,F,G, fi-!

mul fumptae funt aequales H. Denominentur fingulae

vnirates lateribus A, B, C,D, vt fiant fra&ioncsI,K,L,

M. Quoniam E, cft differentia denominata plano A B,

& I, K, funt vnitates denominatae lateribus A,B; aequa»

lis efi E^ifferenriae,!, K, quse difiimilis eft differentiae A,
B- Similiter demonftrabimusF,G>H, aequales effcdif-

ferentijs K, L, L,M, i, M, qu?funt d< ffi miles di ffe-

rentijs B, C, C, D, A, D * vnde quia differenti* in

difpofitione A, B, C, D, funt fimiles, etiam differen»

ti? in difpofitione 1,K, L, M, fune fimiles; & propte-

reafimul fumptae funt aequales differentiae I,M, vel fra-

ctioni H : Atqui colligendo differenti* in difpofitione I,

K,L,M, funt aquales fraCtioqibus E, F, G,fimul fum-
ptis. ErgofraCtioncsE

;

> F> G, fimul futnpt? funt ?qua-
IcsH. Quod, &c.

Theor. 8. Propof. 8.

Vnitates denominata flanis in Arithmetica

difpofitione funt advmtatem plano extre -

morum denominatam vt numerus multi-

tudinis ipfarum ad vnitatem .

Sint

r
\

1
. .

Digitized by Gc
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A* 2.

E.

I.

T9
I
tf

B. j.

F.

C,t.

£ G.

K*V l

D. ii.
I

rr
i

N« 3« O*
H,*?
M. yV

S
int A,B,C,D, inJArithmctica difpofitione,cuius pla-

nis denominat? fingul? vnitates fint frafliones E,F,

G, & vnitas denominata plano extremorum A D,fit H.
Dico quod E, F, G, ad H, funt vt numerus multitudinis

E,F,G,ad vnitatem . Sit N, differentia femper eadein in

difpofitione,qu? planis denominetur,vt fiant fra&iones
1,K,L,& fit O, differentia extremorum A,D, qu? plano
denominetur, vt fiat fradtio M . Igitur fafti funt 1,K,L,
fqualesM. Et quia E, F, G,& I,K, L, eofdem habent prop.

denominatores , numerator verd communis ipfarum E,
F, G, eft vnitas,& fagorum I, K, L,eft N » ergo tum fin-

gu!a-,tiimcoIleda?E,F,G,ad I,K,L, vel ad M,funtvt
vnitas adN . Pariter quia M, H, eundem habent deno-
minatorem, nnmerator vero M , eft O, & ipfius H,eft
vnitas j ergo M, ad vt O, ad vnitatem i& ex ?quo
in perturbata collegae E, F, G, ad H, funt , vt O, ad N : .q

Cum autem A,B,C,D, fint Arithmetice difpofiti , eft O,
difter entia extremorum ad N, differentiam confequen.
tium ita multiplcx,vt numerus multitudinis E, F, G, ad
vnitatem . Ergo E, F, G,adH, funt, vt numerus multi-
tudinis F, F, G, ad vnitatem. Quod, &c.

• i * K i 4-i * • l'.- , i

Theor. p, Propof.p.
,
v

Vnitates denominataplanis omnium nunihro-

rum ab vnitate terna d tertiafunt pars

tertia fingularum dprima . /f
: *

f B 2 Ordi.
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A. i. 2- 3. 4. j> 6. 7. 8. '9.

•D * * r rr *«• tt * tt tt
C« 3. 6t 9.

D * •
> TT TT

• ’
,

.
, , , i . i _ C'|! 1 It • f ‘

I
' *-S

OH dinentur A , omnes numeri ab vnirare , & B , vni-

rates denominator planis A . Dico ternas B, a ter-

tia, tertiam elfe partem lingularum a prima. Ordinen-

tur omnes numen C, a ternario
,
quos idem metitur , &

D, vnitates denominator planis C : Et quoniam A,lunt

omnes numeri, etiam inter numeros A, a ternario,qui efl:

tertio loco , funt omnes C, a prmo ,|binismedijs Arith-

metice femper interpoliris
,
quos ternarius non metitur*

p r0p. 8,
Ergo rernae vnitates B, a tertia (denominarar planis qua-

tuor difpofitorum Arithmetice a numeris C, qui funt in*

ter numeros A,) ad lingulas vnitates D, (denominatas
planis numerorum G, qui eorumdem quatuor femper

funt extremi) a prima funt, vt idem ternarius, numerus
vidciicetmngnirudinum,quarternar fumuntur ad vni-

Prop.4. tatcnuSiogularautcm D, a prima ad lingulas B, a prima

funr, ut unitas ad 9, quadratirm ternarij : Ergoexarquo
terna: B, a tertia iunt ad lingulas B, a prima , ut 3. ad 9.

nempe pars tertia. Quod,&c.

Prop. y.

Theor. 10. Propof 10.
^ - y !

Vnitateidcnoito\ffat&planis omniumnumtro~

rurn ab vmtate
,
quaterna d quarta junt

pars quarta fingularumd pruna .

"JV TAmquia bineealecunda iiint dimidias lingularum

l\| a pi ima,brn§ a quarta fun^ad lingulas a fecuhda.

"Sl,
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3

vt vnitas ad 2. & colligendo quaterna? a quarta funtad
binas a fecunda,vt vnitasad 2.& bin? a fecunda funt ad
fingulas a prima , vt vnitas ad 2. vel , vc 2. ad 3. Ergo ex
aequo quaternae a quarta ad fingulas a prima fune vt
vnitas ad 4. videlicet pars quarta

.
Quod, &c.

Eadem huius, & praecedentis dcmonftrationum me-
thodo podunt finguli fequentis Theorematis cafusdo-
monftrari,vide!icet,Vnirates denominatas planis omni-
um numerorum ab vnitate quinas a quinta partem elfe:

quintam lingularum a prima , lenas a fexta partem fex»

tam,fcptenas a feptima partem fcptimam,& l?c deinceps;
ex quorum inductione podea patefiat iplius vetitas

condulionis: ne tamen fcrupulofum Geometram dubi-
tare contingar, generali fuperinde faCtae propofitioni
vnica latisfaciam demondratione, vt infra.

«
1

• • »rorii 1. iju»fj

Theor.n. Propofu. -

Vnitatesdenominata planisomnium numero-

rum ab vnitate fumpta totidem ab vnatp-

/arum fecundum numerum ordinis eiuf
dem , funtpars ab eodem numero denomi-

natafmgularum dprima .

ORdinenrur A, omnes numeri ab vnitate,& B, vni-
tates denominat* planis A,quarum F, adumpta*

& inter numeros A , fiteiuldem F, numerus ordinisE>
Dico Bjlumptasab F, femper totidem fecundum nume-
rum E, partem elfe denominatam ab E , lingularum B, a
prima . Ordinentur ab E,omnes numeri C>quos E,meti*
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A. i. a. E. 3. K.4. L.y. H.6. M.7. N.8. I.f.

B. i l F.rz *V TJ n rr w
C 3 * 6

*
.

*
D. it t*

tur, &D> vnitates denominatae planis numerorum C.

Quoniam A, funt numeri ab vnitate, funt etiam inter nu»

meros A, ab E, qui eft in eiufdem ordinis loco, omnes

numeri C, a primo, qui fint E, H, 1, intcrpofitis totidem

femper medijs Arithmetice, fecundum numerum vnitate

minorem E . Sint numeros E,H, interpofiti K*L, & nu-

meros H,I, totidem interpofiti M,N, fecundum nume-

tum vnitate minorem E i Coalfumptis ergd hincjinde

femper duobus eorum
,
quos E, metitur, fiunt fingulae

difpofitiones Arithmeticae numerorum E, K,L,H,& H,

M,N, I, totidem femper, fecundum numerum vnitate

maiorem E, quaru planis denominatae vnitates funt ipfae

B,fumptae totidem ab F, fecundu numeru E, qua? ad lin-

gulas vnitates D,a prima denominatas planis extremoru

earudem difpofitionum, qui funt numeri C, ita fe habe^

vt E, numreus multitudinis totidem fumptarum ab F, ad

vnitatem,* Singulae autem D> a prima, ad fingulasB,a

prima funt, vtvnitasad quadratum E: ergo ex aequo

fumptae B , ab F, femper totidem fecundum numerum E,

ad fingulas B, a prima funt, vt E , ad fuum quadratum j

Sed E , cum fuum quadratum metiatur per fe ipfum , lui

quadrati pars eft a fe ipfo denominata . Ergo fumptae B,

ab F, femper totidem fecundum numerum E, funt pars

ab eodem B, denominata, fingularumB, a pntna,

Quod,&C.
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Theor.n. Propof. 12.

Vnitates denominate planis omnium nume- -

rorum ah vnitate
,
fumpta aprima totidem

femper fecundum numeros proportionis

ff conttnuefuhduple ab 'unitatefient in pro-

portione conttnue dupla .

i. 2. 3. 4. y*
' 6. 7. 8.

• i t * * 1 «

x - v < n tv w rr

a.£ b.* c. •;>

VNitatum, qua? denominantur planis omnium nu-

merorum ab vnitate prima fit A, duarum jfequen-

tium aggregatum B, quatuor fequentium aggregatum

C, & deinceps totidem huiufmodi vnitatum fecundum

numeros proportionis continue fubduplae fumantur ag-

gregata. Dico A,B,C,efie in proportione continui Prop.y.

dupla. Quia bina? a fecunda funt dimidia? lingularum a

prima, B, fubduplum eft ipfius A , & eadem ratione»

quia quaternae d quarta funt dimidia? binarum a

fecunda, C, fubduplum eft ipfius B , & eadem
*• femper demonftratione , quodlibet ag-

gregatum fubduplum eft praece-

- dentis. Ergo conuertendo A , ,
1

./-v
. B , C , funt in proportio- ( 1

. \
n

ne continue dupla.

Quod , &c. "r

*
*0J Theor.
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.Theor.13. Prop. 13.

Vrutatum, qua denominantur planis omniu

numerorum ab vmtate ,
quotlibet ajfum-

v pta dprima funt aquales numero ipjarum

-< multitudinis denominato per numerum
vmtate maiortm .

A. 1. 2. 3. 4. y. <5. 7. D. 8. E. 9.
n 1 ? 4 11 ». x x,x

* z c *x z o i o 4 z s( 7 z t

S
int A, numeri ab vnitate,& B, quotlibet vnitates

a prima earum
,
qua? denominantur planis numero-

rum A. Dico B, aggregatas aquales efie numero mul-

titudinis ipfarum B, denominato per {numerum vnitate

maiorem . Smt D, E, numeri quorum plano denomina-

tur vicinia ipfarum B . Er quoniam funt difpoiiti ab vni-

tate omnes numeri A
,
quorum confequentium defeftus

funt fingula? vnitates, quae planis eorumdem denomina-

tae funt Bj Igitur B, aggregatae funt aequales defedui ex-

tremorum vnitatis,& E, per eorumdem planum denomi-

nato . Eft autem D, dcfe&us vnitatis, & E,& eorumdeni

planus idem E : Etgo B, funt squales D , denominato

per E . Sed cum numeri A , fint omnes ab vnitate , nu-

merus E, cft multitudinis numerorum A, vfque adE,&
D» vnitate mjnor, quam E, numerus multitudinis ipfa-

rum B . Ergo vnitates B,aggregatae funt squales nume-

mero ipfarum multitudinis denominato per numerum
vnitate maiorem. Quod,&c. >
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*
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*t

'

Qorollarium

.

Vnde conflat ,
quod 'unitatum

y qu& denomi-

nantur planis ommum numerorum, quot

-

libet ajfumpta d prtma funt minores 'uni-

tate

.

Problema primum . Propoli »4,

ZXif* proportione minoris inaqualitatis, alte-

ram muentre maiorem data
, fit nu-

meri adnumerum vmtate maiorem .

A. 47. B. 53. C.6.
E. 8 F. 9. D.48.

t \ '
> '

i
• ;'• * 1

S
it proportio data minoris infqualitatis A, ad B . Op-
portet alteram inuenire maioicm proportione A,ad

B, qua: fit numeri ad numerum vmtate maiorem . Sit

C, exceflus B, A, & D, maxima magnitudo
, quam C,

metitur in B: confiat D, non efTea?qualcm Ai alias C,
metiretur etiam A ,& metitur feipfum > ergo metiretur
compofitum exC, A, videlicet B,& non eflet D, maxi-
ma magnitudo,quam C, metitur in B: confiat etiam D,
non efle minorem A

;
quia fequerecur idem , vel maius

abfurdum ; ergo D, maior eft Ai& D , ad C , maiorenu
habet proportionem A, ad C. Sit E, numerus, per
quem C, metitur D,& E, autfus vnitate fiat Fi ergo D,

C ad
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ad C, eftjVt E, ad vnitatem i ergo E, ad vnitatem maio-

rem habet proportionem A, ad C*& componendo E,
ad F, maiorem habet proportionem A, ad B,& eft

numerus F, vnitate maior, quam E. Quod facere op-
porebat

.

Axioma Primum.

Quando infinita magnitudines infinita fient

extenficnis
, pofiunt in aliqua multitudine

fumi, *vt fuperent quamlibet propofitam

extenfionem .

Theor. 14. Propof! 15.

Quando in ordine magnitudinum in infini*

tum dtfpofitarum
,
quothbet ajjumpta d

prima funt minores <vna eadem propofita

magnitudine generis etufdem ,
omnes dpri -

m%in infinitum dijpofita , &
(unt extenfiomsfinita. ->

S
I nt in extenfione A, difpoftae in infinitum>& aggre-

garo? magnitudines, quarum quothbet aflumpra? a

prt-

. Digito»
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prima fint minores D, generis eiufdem. Dico extentio,
nem cfTe finitam: alias erit infinita , & fumpea? in ali-

qua multitudine magnitudines difpofitaein A , a prima
fuperabunt quamlibet propofitam extentionem D,con-
tra hipocbefim : noneft igitur A, extentionis infimt*.
led finitae. Quod,&c.

• . f 1
'

Corollarium

.

W % .

4
' V V ht** s \ »

CoSigitur ex his quod initares denominate Corol

planis omnium numerorum ab vmtate tn °P

tnfimtumdijpofita aggregatajmt ex-
. tenjiomsfintu •

definitio X.

Magnitudines dicuntur implere propofitam
extenfionem

, quando extjlentes infinita

Junt extenfioms minoris propofita ; vel
quando exiflentesfinita } ita junt minores

'

propofita
, vt vna alta magnitudine adit-

£ia tn earumdem ordine continuato proxi-
tna

,
jiant extenfioms maiorispropofita

,

Axioma Secundum.
Quando infinita magnitudinesjinitafunt£x-

tenjioms
, (fjmgula magnitudines eadem

^ 2 in



I

20 Nou£ QfdJutura

i' in infinitum concipiuntur in vna
,& alte-

ra extenfione di/pcnt , & aggregari, con-

gruitvnaextenfio alteri.
% ' ^

»1

. ~ .*JjL

Tneor.ij. Propof.i5.

Quando magnitudines a prima dijpofita in

infinitum , aggregata funt extensionis

finita
,
funt in aliquamultitudine dprima

,

implent propofitam extenftonem ma-
iorem quidem prima , minorem tamen ex-
tenfione omnium .

A B—— c

— C ^ A , cxtenfio finita magnitudinum
,
qu£ sl primaO difpofita: in infinirum,& in ea funt aggregat*,& fit

propofita extcnfio B,maior quidem prima cfifpofirarum
in A,rainor tamen ipfa extenfione A,& ex magnitudini-
bus in A, difpofitis aflumprae a prima , & eodem ordine
difpcfita» in C, impleant B. Dico, quod a fiumpras in
in Cj funr in aliqua multitudine : alias aflumpta? in C

,

qua? implent B, funt infinitae; igitur in extenfione B,
funt difpofita® eodem ordine in infinitum , & aggregatas

Ax. 3. magmtudines.quaeparirerin extenfioneA i & fune am-
bo A, B, exrenfiones finirae r congruit ergo B, extenfio-
ni A, minor maiori; quod eftabfurdum. Ergo afliim-

ptx m C
,
qua; implent B,non funt infinitee, fed in aliqua

multitudine. Quod, &c.

Theor.

Dk

I
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Theor.i5 , Propof. 17.

Vnitates denominata planis omnium nume- •* T ' *

rorum ab 'vnitate tn infimtum difpofira

»

& aggregatafunt aquales 'unitati .

'
i
nq

D E

S
int in A, difpofira? in infinitum, & aggregatas vnita»

tes denominatae planis omnium numerorum ab v~ - •

nitate. Dico A, aequalem eflevmrati: alias erit A, ma-
ior,vel minor vnitate . Sit maior,igitur in aliqua multi* pr0p. 16.

tudinefumprasa prima vnitates in A, difpofira? implent

vnitatem. Sit huiufmodi multitudininis numerus B,

ejui adieda vnitate fiat C : ergo aliquot vnitates in A, Def. 1©,

difpofitae fumpt£ in multitudine numeri C,funt maiores

vnitatc,quod eftabfurdum. Non eft igitur A, maior CoroI>

vnitate. Sit minor, Sedata proportione minoris inas- Prop. >*.

qualitatis A, ad vnitatem, inueniatur altera maior,qua? proP* l*»

fit numeri D, ad E, vnitate maiorem j & aliquot vnita-

tes in A, difpofira? fumantur a prima in multitudine nu*

meri D; qua? cum fintasquales numero D,dcnaminatOr
p 13

-

per E, habebunt ad vnitatem eamdem proportionem,
quam D, ad E , maiorem videlicet

,
quam A , ad vnita-

tem : Ergo aliquot vnitates in A, difpofira? funt maiores

omnibus in infinitum difpofitis
,
pars toto i quod

eftabfurdum. Non igitur A, minor eft

vnitate; fed neque maior. Ergo
A , aequalis eft unitati.

Q,. Quodj&c.
Aliter;/
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Aliter.
• * r

QVia bina» vnitatum difpofitarum in A , a fecunda^ funt dimidia? fingularum a prima; colligendo, om-
nes a fecunda funt dimidia? omnium a prima; & diuiden»

do, omnes a fecunda funt a?qua!es prima?; di autem pri-

ma dimidium vniratis ; Ergo omnes a prima funt aequa-

les vnicati. Quod,&c.

Aliter eadem Methodo

.

^\Via difpofitarum in A, ternae a tertia funt pars ter-^ tia fingularum a prima ; colligendo , omnes a tertia

funt pars tertia omnium a prima;& diuidendo , omnes a

tertia funt dimidia? duarum praecedentium ; funt autem

dua? praecedentes aequales 2. denominaro per 3: igitur

omnes a tertia funt «quales vnitari denominata? per 3.

Ergo colligendo, omnes difpofitae in A, funt «quales 3,

denominato per 3. videlicet vnitati. Quod , &c.
jf-

' : ‘ '

*/*. '
"

' _'
V

Theor. 17. Prop. 18. :

Vnitatum denominatarum planis omniu nu

ntrorum ab vnitate
,
qualibet ajjumpta ,

flimma fuccedentium in infinitum, &
fumma praeedenttum , & afiumpta funt

continue proportionales , *vt vmtas ad nu-

merum ordinis ajfumpta •

Vni-
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VNiratqm denominatarum planis omnium nume-
rorum ab vniratefic A

,
qualibet aflurfiptey cuius

ordinis numerus D» SitqucB) lumina luccedentium in
infinitum, & C, fumma procedentium

, &afliiiT>ptas A.
Dico A, BjCjCfTe continue proportionales,vt vnitas ad
D. Sit E, numerus vnirate maior Drquia D, eft nu-
merus ordinis A, eft etiam numerus multitudinis aggre-
gatarum in C} igitur C } eft aequalis D, demominato per p rop. j

j

Ei aggregatum verocx C, B, eft aequale vnitati, ergo Prop.17.

C, ad aggregatum ex C, B, eft vt D, denominatus per
E, ad vnitatem, videlicet vt D , ad,E diuidendo,C»
ad B,eft vt D,ad vnitatem; quapropter C, ad B, eft. vt
D, denominatus per E, ad vnitatem pariter denomina-
tam per E i ergo B , aequalis eft vnitati denominatae per
E. Quia etiam D, eft numerus ordinis A; &E, inter

omnes numeros ipfi D,proximus vnirate maiorfconftar,
quod A, eft vnitas denominata plano D Ej fcd vnitas
denominata per E, ad vnitatem denominaram planoD
E, eft vt planum D E/ad E ; vel (diuidendo per E, ) ve
D, ad vnitatem i ergo B, ad A, eft vt D > ad vnitatem »
Sunt ergo continue proportionales C,B, A , vt D, ad
vnitatem s & conuertendo

, A, B, C, fune continue pro-

prima ab vnitate , altera ab afiumpto wt- -

portionales vtvnitasadD. Quod,&c.

Theor.,18. Prop. ip.

mero>



45f f?0U£ JQaidraturp

intro , eorum videlicet numerorum ,

afumptus metitur per (Ingulos in prima

dtfpo/itor, vnitates denominatapUms om-
nium numerorum prima, advnitates de-

nominatasplanis omnium numerorum al-

terius difpofittonis ordints eiufdem , tta fe

habent , vt ajjumptt numeri quadratus ad
' unitatem. ) w . \.

’

A. i. 3. y* 7* 9• ni
D. }

1
re

T
rr

B. 2.

VT W
! * C. 2. 6. 10. 14. 18. 22.

E- tY
S

TTf?
F. 4.

1 f

xtt rtr

S
it difpofitio Arithmetica numerorum A, ab vnitate;

& B, numerus aflumptus > a quo iit difpofitio nu-

merorum C, quos B, metitur per uumcros A, eiufdetn

ordinis; vmtatcs autem denominata? planis numero-

rum A,&C, fintD,& E» & numeri B
,
quadratus F.

Dico D, ad E, ordinis eiufdem efle, vtF

,

ad vnitarem •

Quia B, metiturnumeios.C» per A , eiufdem ordinis, vt

funt numeri A, ad vnitarem, ita C, eiufdem ordimsad

B; & funt numeri A, C, ordinis eiufdem homologi
vnitatis, & B ,• & eadem jatione^ vt vnitas ad numeros

A, ita B, ad C, ordinis eiufdem ; ergo ex arquo numeri

A»inter fe funt vtCieorumdcm ordinum inter fe; Sc

plani corumdem ordinum numeris A, &C, contenti

funt fimiles; ergo denominatorts D,ad eiufdem ordi“
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nis denominatores E, funtfimiles; & duplicatam pro-

portionem habent homologorum laterum vniratis , ad
'

JB; videlicet eamdem, quam vnitas ad F i Ergo D» ad E,

ordinis eiufdem fuut reciproce , vc F , ad unitatem.

Quod , &c.

Theor. lp. Prop. 20.

Fafiis duabus Arithmeticis difpo(itionibus

prima ab initate,fecunda vero ab ajfum-

pto inprima, eorum,
quos ajjumptus meti-

tur per fwgulosprtm/r, Omnes numer
1
fe-

cunda funt tnprima
, totidem femper tnter-

ieftity quot unitatum eji afumptus una
dempta .

%
1 A. 1 3* B. f. 7. 9 ‘ 11. , 3 «

D. j. ij. 25. 35 - 4J- 55 * 65.

C.4.
E. 4. 12. 20, 28. 36- 44. J2.

S
ltdifpofitio Arithmetica numerorum A , ab vnitate;

& inter numeros A,afTumptus Bj a quo Hat difpofi-

tio Arithmetica numerorum, quos idem B, metitur per

-fingulos A . Dico nurfieros D, efle inter numeros A, to*

tidem femper interpofiris, quot funt vnitatesin B, vna
minus. SitC, exccffusB , & vniratis > & d.fponantur

numeri E, qui Hntcxedfus binorum D, & A ,
eiuldem

ordinis. Quoniam B, metitur numeros D, per A,ciuf-

. .

’
' D dem

4.

by Google

4
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dem ordinis > eft vnitas ad B, vt numeri A, ad D » & di-

uidcndo, eft vnitasadC, vtnuineri A , ad E * igitur E,
funt multiplices numeri C i & quia C , exceffus B, & v«

niratis magnitudinum
,
qu=e fune inter numeros A , vel

aequalis cft , vel multiplex cxcclfui confequentium eo«

runde A, ergo numeri E,funt multiplices exceffui confe-
quentium A,- & funt numeri E, cxcelftis numerorum D,
Ai ergo numeri D, funt inter numeros A. Praeterea,

quia numeri A, metiuntur numeros D, per B; igitur ex-

ceflus confequentium A , metitur exceffum confequcn*
tium D

,
per B ; fed inter extremas medi* Arithmetice

totidem interponuntur,quoties exceflfus confequentium
exccftum extremarum metitur vna minus ; Ergo numeri
D,funr inter numeros A, totidem femper imterpofitis

numeris A, quot funt vnitates in B, vna minus»
Quod , &c*

' l. : i k

Theor.20. Prop.2j.

Vnitates denominataptanisnamerom Arith

*

metice dtfpofitorum ab unitate y fumpta

femper totidem ab ajfunrpta
,
quot 'unita-

tum efl numerus inter Arithmetice difpo-

fitos eiufdem ordiniscumafiumpta,funt adL

Cingulas d prima „ vt vnitas ad eumdem
numerum •

S
int numeri A, Arithmetici diipoficiab rnitate,& B,
vnitates denominatae plaois numerorum A, qua*
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A. i. D. ?. j. 7. 9. xx.

n * /'«i « *

E. ji 9. xj. 21* 27. 33 *

p » 1; 1 *r* K ITT m TTV TTT
%

rum vna C , afluropta , & inter numeros A, fit D, ordi-

ni eiufdem» DicoB,fumptasaC, fecundum nume-
rum D) ad fingulas eafdem £ , a prima efle vt vnitas ad
numerum D . Difponantur Arithmetice numeri E,a D,
quos D, metitur per numeros A, &fintF, vnitates de-

nominata» planis numerorum E: conflat, quod omnes Prop* te>-

numeri E , funt inter numeros A , a D , totidem femper

interpofltis ex reliquis numeris A, quot funt vnitates in

D,vna dempta; ergo numerorum A, inter binos nume-
ros confequentes E, fingula? fiunt arithmetice difpofi-

v
tionesnumerorum, quorum planis denominatae vnita-

tes B,funt a C, totidem iemper, quot funt numeri inter-

tnedij vno amplius, videlicet, quot funt vnitates in D;
& ad fingulas F, a prima denominatas plano extremo- prop.s.

ium,quifunt E, ie habent, vt numerus multitudinis ea-

rum, quae totidem femper fumuntur , videlicet numerus
D, ad vnitarem : funt autem finguhe F , a prima ad fin- prop. 19.

gulas B, a prima, vt vnitas ad quadratum aflumpti D,
ergo exaequo vnitates B, totidem femper fumptaj

a C, fecundum numerum D, ad fingulas eai-

demB,aprima funt, vt numerus D, ad
fixi quadratum, videlicet,)

. i\
r' vt vnitas ad D.

11 .
*

•

-

Quod, &c.

Y: •. i •: ‘
. ; tir- 1.

1 - r • •«*

t

, . v : ». ' yj

tfii D 2 Theor.

/r
tiized » Google
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Theor. 21. Prop22.
A

Vnitates denominat* planis Arithmetice dtf-

pofetorum ab vnitate,fumpu a prima fe-

cundum numeros proportionis continue

Jubmuitiplicis ab vmtate , adnumerum[s-

bi proximum in Arithmetica dtfpofitione ,

funttn eadem continue multiplici propor-

tione .
• c

A. i. B. ?. 7* 9m ii* »7«
;

C t g | I I I I • *

r tt rr rr w T*r rrr srr rir

D. £ E. ;
‘ F.^ C./*

S
int A, numeri Arithmetici difpofiti ab vnitate, qutv

rum B,proximus vnitatij& fint C,vnitates denomi-

nata: planis numerorum A ; & fegregenturC , vt prima

i

"

fit I),& a fecunda totidem, quot funt vnitates in B, fine

E>& aliar toties totidem fint Fi & quot funtF, toties to-

tidem fecundum numerum B, fint G, & fic deinceps:

confiat C, ita fegregatas eflein D, E,F,G , vt fumptae

fint fecundum numeros proportionis continue fubmul-

tipl/cis ab vnitateadB. Dico D, E, F, G»cfie in eadem

continue multiplici ptoportion^ numeri B,ad vnitatem*

Prop. ii. Quia B, eft fecundo loco Arithmetice di/pofitorum,fin*

gula? C,aprimi ad totidem femperfumptas a fecunda

fecundum numerum B, funt vtB,ad vnitatem; ergo

prop. 1*. p5 ad E , eft vt B, ad vnitatem . Item fingulse in E , ad
t<>

i
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totidem fecundum numerum B,fumpta$ inF, funt vtB,

advnitatem;& quotfuntfingularin E, toties totidem

fecundum numerum B,funt in Fj ergo colligendo omnes

E, ad omnes F, funt vtB, advnitatem. Similiter de-

monftrabitur omnes F, ad omnes C, efle vt B,ad vnita-

tem,& fic deinceps . Ergo D, E, F,G, funt in continue

multiplici proportione numeri B,ad vnitate.Quod,&c.

Theor. 22. Prop. 23.

Vnitates denominataplanis Arithmetice dif-

pofitorum ab 'unitate
,
quotlibet aggregata

d prema funt aquales numero multitudi-

nis earumdem denominato per produflum

o eiufdem , Gf* excefus difpofitIonis Arith-

metica auflumJemper funitate .

A. x. 3- 5- 7
X A B. 2 .

c. 1
* a
t7 rr

8.D. 4. F.

Gr l
z *
it rr

rr

X
rr

S
int numeri A, difpofiti Arithmetice ab vnitate,quo-

rum excelTus B; Sint etiam C, vnitates denominat?

planis numerorum A, aflumprat a prima fecundum nu-

merum Di & inter numeros A, poft vnitatem numeri to-

tidem fumantur,& fumptorum fit extremus E; &fitF,

excefius E>& vmtatis: confiat F, ad B, effe ut D» mul-
titudo

Digiiizeiby Googk



$0 Nou£ Qniclrtturt

titudo numerorum A,poft unitatem ad ipfatn vnitatem:

igitur D,multipIicandoB, facit F, quiau&us vnitatc fit

E . Dico C, aequales e(Te D, denominato per E . Ex de-

nominatione B, per plana numerorum A, vfqueadE,
fiant fraftionesG, totidem, quot funtC. QuiaB, cft

excefius confcqucnrium A,& F, extremorum,& E,pla-

num extremorum,videlicet vnitatis,& E, funtG,aequa«

les F, denominato per E : Sunt autem G, ad C, vt B, ad
vnitatem ;& vt B ,ad vnitatem , itaeft F,ad D , uelF,

denominatus per E, videlicet G, ad D ,
pariter denomi-

natum per E i ergoG , ad C , funt ut G, ad D , denomi-

natum per E i ergo C, funt aequalesD , denominato pec

E. Quod,<5cc.

Theor.33. Prop.24.
'

Vnitates denominata planis numerorum*

Arithmetice difpofitorum abvmtate quoti

libet aggregata d prima funt minores 'vni*

tate denominata exceftu confequenttum*

dtfpofitioms Arithmetica .

C f 1
• r tt rr st

B. 2. D.4. E. 8. F.p.

S
int C, quotlibet unitates denominatae planis nume-
rorum arithmetice cum excefiu B , difpofitorum ab

vmtate, fumptae in multitudine numeri D. DicoC,
aggregatas minores efie vinitate denominata per B . Ex
du&u B, in D> fiat E » & F, vnitate maior, quam E > igi-
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tur D > ad F, minorem habet proportionem, ejuam D

,

ad E j & quia E, produflus cft ex B^in D,ut D, ad E,ita
eft vnirasadB; e'goD>ad F, minorem habet propor-
tionem. quam vnitas ad B > & proprerea D , denomina-
tusper F,eft minor vnitate denominata per B :funtau- F 2

.

rem C, a?quafes D, denominato per F i ergo C, funt mi-
*

nores vnitate denominata perB . Quod,&c.

Corollarium Primum.

Vnde conflat primo loco 1unitates denomina•

tas planis numerorum Arithmetice dtfpo-

;
fitorum ah vnitate in infinitum difpofitas,

,

& e
Jfi finita extenfionis •

Prop. ijr}

« 'V •*

Corollarium Secundum.

Patetetiamfecundo loco^quodvnitatesdeno-

minata plants numerorum Arithmetice

dtfpofitorum ah vnitate funt in aliqua Prop-

multitudine d prima
,
qua implentquam*

lihet propofitam extenponem minorem ex-

tenfione dilpofitarum earumdem in infi*

nitum .

probi,



/
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Probi. 2. Prop. 25.

Dataproportione minoris inqualitatis
, d/tt-

muentre maiorem data, <7«*fit nume-

ri ,
quem datut numerus metiaturad nu-

merum rJrutate maiortm .

.
A. 39 C. 7- B. 43.

^ D. io. E. 11. F. 14. G. iy.

D Ata fit proportio minoris inaequalitatis A, ad B ,&
datus numerus C, opportet alteram proportio-

nem inucnire maiorem data, qua: fit numeri, quemC,

Ptod 14
" rnetiaturad numerum unitate maiorem. Data propor*

r p’ tionc minons inaequalitatis A , ad B , maior inueniatur,

qua: fit numeri D, ad numerum E, vnitate maiorem . Si

contigerit C, metiri D, confiat proportionem D , ad Ea

qua:fitame(Te. Quod fi C, nonmetirurD, fumatur C>
toties, donec fiat maior D,& fit fattus F,cui unitate ag-

gtegata fiat G . Dico proportionem F,ad G,efle qna:fi»

* tam,- quoniam F, maior cftD , habet F, ad vnitatem

maiorem proportionem, quamD; & componendo F,

ad G, maiorem, quam D, ad E ; fed D, ad E, adhuc ma»
iorem habet

,
quam A, ad B ; ergo F, ad G, multo maio-

rem habet
,
quam A , ad B : inuenta eft ergo pro-

*-•-

^
portio F , numeri, quem C, metitur ad G,

numerum vnitate maiorem, qua: eft

maior proportione A , ad B.
Quod faciendum erat

.

G • i#’
Theor.
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Thcor.24. Prop.25.

Vnitates denominata planis numerorunu
jirtthmettce dtfpofttorum ab unitate in

infinitum dtfpofita , & aggregata Junf
aquales unitati denominata differentia

con/equenttum dtfpofittonis Arithmetica.

B. 2. D. 14. E. 15.

H — F.7. G. TV

S
int in A, difpofita? in infinitum,& aggregara? vnita-
tcs denominata? planis Arithmetice difpofitorum

ab vnitate, quorum differentia B ; & fit C , vnitas deno-
minata per B . Dico A, aequalem effeC : alias erit A,
maior, vel minorC . Sit maior; igitur in aliqua multi- CorolU-
tudinc fuinpta? a prima unitates difpofita? in A , implent

ProP* x*
C:fit huiufmodi multitudinis numerus D* qui aditda Ax .

unitate fiat E; ergo aliquot unitates cx difpofitis in A ,
Def. 10.

fumpta? a prima in multitudine numeri E , funr maiores
C

, quodeftabfurdum : igitur non eft A , maior C. Sitpr0p. x+.

minor, & data proportione minor s inaequalitatis A , ad ProP* »$•

C, inueniatur altera maior, qua? fit numeri D > quem B,
metiatur ad E, numerum unitate maiorem ; metiatur au-
tem B,ipfumD, per F; igitur F, ad D, eft ut unitas ad
B munitas autem ad B,efl ut C, ad vniratem ; ergo F,ad
D , cft ut C , ad unitatem; & D, ad E , maiorem habet
proportionem A, ad C ; ergo ex aequo in perturbata I

,

ad E, maiorem habet proportionem, quam A, ad vnita-
tcm. Denominetur 1 , per E, ut fiat frattioG > ergo vl

E cft
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eft 1, ad E, ita G, adunitarem; igiturG , ad vnitatera

habet maiorem proportionem quam A, ad eamdem vni«

tatemi ergoG, maior eft A. Sumantur ex vnitatibus

difpofitis in A , a prima totidem fecundum numerum F;

p & iit a/Tumprarum extenfio H : conflat quod H , eft

aequalis F, denominato per E, nempe fradtioni G> ergo

etiam H, maior eft A» pars toto, quod eft abfurdum:

igitur A, non eft minor C» fcd neque maior. Ergo A,

eft aqualis C* Quod,&c.

Aliter.

A.x.

E.

C
B
TT

5. K.7.
<
rr

IX.

I.

B. 2. D« i F» 3»

TT
G. H» 7.

.M

CIt A,difpofitio Arithmetica numerorum ab vnitate,

quorum confequentium differentia B; & in C, fine

difpofiraeininfinitum, & aggregata? vriitates denomi-

natae planis numerorum Ai & unitas denominata per B»

iit D - Dico C, aequalem effe D . Sit H , aggregatum

quotlibet ex difpofitis in C, a prima, quarum multitu-

do F,- & ex F, inB, fiat G, qui au<3us unitate fitHt

Prop. tj conftat E, aequalem effe F,denominatoperH: interdii!

pofitasin C,fit I,proximefuccedensaggicgatisin E»&
K , numerus ordinis eiufdem inter numeros A , cuius I»

pr0p ,,
inter vnitaresCiconftat etiam, quod unitatum C, qua?

‘
*
fuccedunt ab 1, fumptae femper totidem fecundum nu-

merum K, ad fingulaseafdem a prima funt utunirasad

K;ergo colligendo, omnes C, ab I, ad omnes eafdcm

C, a prima funt ut unitas ad K ; ergo conuertendo , &
per conucrfioncm rationis, omnes C .adaflumprasin E,

funt

ili

I
r
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35
funt ut K, ad excefTum K , fuper vnitatctn : & quoniam
K, & I, in luis difpofitionibus funt ordinis eiufdem ; eft
exceftus K j fuper unitateniad excefTum confcquentium
B, vt multitudo aggregatarum in E, videlicet numerus
F, ad unitatem j ergo exceffus K , fuper unitatem eft ae-

qualis produco ex F, in B, videlicet numero Gj & pro-
pterea, adiefta hinc inde unitate, numerus K, eft aqualis
H; igitur C, ad E, eft ut H , ad G ; & E, ad unitatem eft
ut F, denominatus per H, ad unitatem, uideiicet ut F,
ad H i ergo ex aequo in perturbata C , ad unitatem eft uc
F,adG;fed quia B, multiplicando F, facitG , eft utF,
ad G, ita unitas ad B» uel unitas denominata per B,ui-
deheer D, ad unitatem 5 ergoC , ad unitatem eft ut D,
ad eamdem uuitatem . ^Equales ergo funt C , & D

.

Quod,&c.

Theor.ij. Prop. 27.

Vnitatum
, qua denominantur flanis Ari-

thmetice dtfpofitorumab rvmtxte
)quotlibet

afiumptaadjuccedentes in infinitumfunt,
vtproduftut ex numero multitudines ipfa «

rum
, (f differentia difpofitionis Ari-

thmetica ad vmtatem.
f

1V "
.

S
int A, numeri Arithmeticedifpofiti ab unitate quo-
rum confequcntium differentia Bj & unitatum,quf

denominantur planis A, finr afTumptae d prima C , toti-
dem, quot funt unitates inD» &fuccedentesin infini-

E 2 tum
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A. i-

f C.
1 B. 2«

tum inteIliganturdifpofita?,&aggregata»inE; &exB,
in D, producatur F. Dico C, ad E, efieut F,ad unita*

rrop. i}. tem . Augeatur F, unitate ut fiat G : confiat C , a?qua*
Prop. i7. les etfe D, denominaro per G > & C, E , fimu) a?quales

cfic unitati denominat? per B >& quia ex duftu B, in D,
fit F, eft unitas ad B,ut D,ad F;& unitas denominata
per B, efi sequalis D , denominato per F

; propterca C,
E, fimu) fiunr aequales D, denominato per F ; ergoC,ad
C, E, fimul fune ut D, denominatus per G» ad D, deno-
minatum per F; uel reciproce, ut F, ad G» & diuidendoj

C,adEjfuntutF, ad unitatem. Quod, &c,

• VNHi •

Theor. 16 , Propofi 28.

Vnitatum, qua denominantur planis Ari-

thmetice di/po/itorum ab vnitate
,
quotlibet

ajfumpta d prima ad vltimam ajjumpta-

w . rumfunt, vt produflum
t
ex numero etuf-

dem ordiniscum ajjumpta inter Arithme-

tice difpofetos ,& numero multitudinis aj-

fumptarum ad vmtatem .

S
it in A, difpofitio Arithmetica numerorum ab uni-

tate i & unitatum,quae denominantur planis A,fine
i quot-

Noua gjtudrAture

. A. .
>: ''«MX2 Iit e» 10 ttfft

3- y. 7* 9 • XI-
* * • • E - _ -

r rr rr c‘ 1 1 "

D. 3* E G. 7»
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v-\; ,

B.
1

r

.
>

' p '

-r _
E. r. 7.

r? rr
C. 3*

1

1

quotlibet affumpts a prima B, quarum multitudoC >&
ultima D, & ciufdem ordinis inter Arithmetice difpofi-

tos numerus E . Dico B, ad D, effe ut planum C E, ad
unitatem. Inrcr numeros A , fit F

,
proximum maior E

.

Et quoniam E, D> funt eiuldcm ordinis in fuis difpofi-

tionibus; confiat D, «qualem effe unitati dcpominar«
plano E F: quoniam etiam C,efi multitudo B, funtin

ordine A, numeri abuniratead E, totidem,& poftuni-

tatemad F, pariter totidem Arithmetice difpofici; ergo
exccffus F,.fu per unitatem toties continet differentiam

confcquemium,quorfuncuniratesin.C i ergo C, mul-
tiplicando differentiam coniequcntiumproduc.it exceF-

fumF,fuper vnitatem cui quidem exceilui adie&jvni-
tate fit numerus F ; vnde confiat B, effc «quales C , de-

nominato per F; ergo B, ad D,funtvtC, denominatus Prop. ij.'

per F , aiivnitattm denomipatan^ per planum E F > &
-multiplicando terminos per planum EF, vtB.adD,ita
fe habet planum C E, ad unitatem . Quod,&c.

ii .qoi'1

u.qoW

V* l

Theor. 27. Propof. 2p.. n

Vnitatum
,
qu& denominantur planis Ari-

thmetice difpofitorum abvnitate y cfuMct

affumptaad [accedentes in infinitum efi y

*vt differentia confequevtium ad nume-
rum

k



3$ 'Nout jQuadrdture

rum ordinis eiufdem cum ajfumpta inter

Arithmetice dtjpofttos •

i

i

A. i. 3. E«

B. 2.

F f <tt

S
it in A

,

difpofitio Arithmetica numerorum ab vni*

tate,quorum differentia B ; & vnitatum,qux den<>

minantur planis A, fit affumpta C, quam fuccedentes in

infinitum difpofitae ,& aggregat* fint in D i & eiufdem

ordinis cum C , fit E, inter numeros A . Dico C , ad D,

cfTe ut B, ad E . Sinr, qua; praecedunt D ,
aggregatae in

Prop. 18, F> quarum mu ItitudoG ; conftat G,adF,effe ut unitas

Prop. 17. ad planumG E » & F,ad Dj eft ut planum B G »ad uni-

tatem i ergo ex aequo in perturbata C, ad D » eft utfla*

num B G, ad planum G E > vel ut B, ad E .
Quod,&c.

ni»

Theor. 28. Prop. 30.

Duarum frattionum minimis numeris ex*

preftarum, cum denominatores numerato-

rumjunt acjuemultiplices fuperparticula

-

res
,
maior eji ,

ejua maioribus numeris ex-

ponitur,& excejfus eft aqualts exceftut nu-

meratorum denominatoperplanu denomi-

.
natorum .



cAritbmetkf, •, $9

i&v tttta i AV& Ii
A. 3* H. 4. B. 7»— — C. 12. D. *$.

V F. 13. r*.
G.»9* < ,

L.pi. K.87. I.84:

SIntdua? fra£iiones,quarum numeratorum A, B,fint

sequemuftiplices C, D i & adieda fingulis unitate

fiant denominatores F, G>a*quemultiplices Fuperparti-

culares numeratorum A, B, quibus propofita» Fra&io-

nes in minimis numeris exprimuntur ; & fit B , maior A>

per cxcefium H; vude fit et ia D,maior C>S$ addita com-

muni unitate, Gj maior F. Dico FraCtionem B, perG,

excedere fra Bionem A
,
per F » numero H, denominato

per planum F G . Ex B, duCto in.G ,& F, producantur

I, & K ; & ex A, in G , fiat L
:
quia D ,C , funt aeque-

multiplices B, A,utB, ad A, ita D,adC»& idem I, qui

fit ex B, in C, fiet etiam ex A , in D » igitur A, multipli-

plicando GjDjfrcitKAIi & multiplicando vnitatem

exceifum G,D, facit fe ipfum A, excefium K, I: demon-

ftrabitur eodem modo B, fieri excefium L, I : ergo excefc

fus B, A, videlicet H, eft etiam excefiiis L,K i fcd excef-

fus Fractionum B, per G A, per F,eft exceflusL, K,

denominarusplano G F* ergo excefius FraCtionum B,

per G ,& A
,
per F , eft H , denominatus plano G F.

Quod,&c»

Theor. 2p. Prop.31. "
t..

Vilitatum* qua denominantur planis Ari-

thmeticedtfpojitorum abvnitate
,
quotlibet

djfum-
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afiumpt* adfuccedentes in infinitumjunt9

*iit multtflex differentia tn dtfpcfitione fe-

cundum multitudinem afiumptarum ad

multiplicem etujdem differenti* fecundum

multitudinemprocedentium d prima fem-

per auttum unitate .

•«. <i: :h 'vuos t. jp,'../' r . ?•>! D.UBaOlsiu')

B. 3.

A. 1 . 4. 7. io* 13*

E» £- ST C.^ TTT SVT ""

F. 2. I). 3. L. j.

1.6. K.7. H.9. M. 16.

S
it A, difpofitio Arithmetica numerorum ab vnitate^

quorum differentia B ; & vnitatum, quae denomi-

nantur planis A , fine aflumpta? C ,
quarum multitudo

numerus Dj& fint E, quae praecedunt,quarum multitu-

do numerus Fi & quae fequuntur fint itrinfinitum dif-

pofirae, & aggregatae in G ; & ex B, du&o in F, D, fi-

ant I, H > & 1, au <5fus unitate fiat K. DicoC,adG,ef-

ie ut H, adK . Fiat ex F, D, aggregatum L , & ex H, K,

aggregatum M : confiat L, efle multitudinem E , & C,

fimul . Et quoniam ex B, du&o in F, D, fa&i funt I, Hi

etiam ex B, in L, fiet aggregatum ex I, H; quod autfum

unitate eft aggregatum ex H,K, videlicet M: ergoM,

Pro . 1 ?.
efi producum ex L, in B, au&um unitate ; & propterea

P* 2
’

C,E,fimul siit fqualesL,denominato per M;&E,squa-
lis eft F,denominato per K; ergo C, eft aequalis excef*

Prop.50.
puJ nempc j) j numero denominato per planumM
K,- ergo C, ad E,C,fimul eft ut D, denominatusper pla-

numM K, ad L, denominatum perM i vel(multiplican-

do

& 1
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<Jo terminos perplanum M B y) ut planumD B , denomi-
natum per K, ad planumBL : fune autem E ,C, fimul Prop.

ad G, vtplanum B L, ad unitatem,* ergo ex «quo C, ad
G, eft ut planum B D, vel H , denominatus per K, ad
unitatem ; fed eft H, denominatus per K, ad unitatem ut

H, adK. Ergo C, ad G, eft ut H, ad K. Quod,&c,

Theor.30., Prop. 32.

Vnitates
,
quA denominantur planis omnium

numerorum ah vnitatehina d primafunt
dupla fingularum 'unitatum

,
qua deno-

minantur planis omnium imparium ab

*<unitate .

A. 1. 2. 3*

3 -

4. y.
B

TT Ttf

5 -

B
TT

S
int difpofitionesomnium numerorumA,& omnium
impariumB.ab vnitate; & vnirarum denominata-

rum planisA,& B,fintC,&D. Dico bjnasC, duplas
effe fingularum D 5 a prima

.
Quoniam in A , funt om-

nes impares interieris inter binos confequentesfingu-
lis paribus , concipientur fingul? difpofitiones Arithme-
tica trium numerorum

,
quorum extremi impares , &

medius par; igitur fingula plana fub extremis impari- p
bus,videlicet fingula plana numerorum B, a primo funt
media harmonice inter bina plana fub fingulis impari-

F bus
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bus,& intermedio pari, videJicet inter bina plana mime-?

i rop. j.
forum % pr fm0J ergQ finguFa? vnirates planis B,deno-
minata?, videlicet fingula? D» a prima funt media? Ari-

thmetice inter binas vnitatds planis A,denominatas, vi-'

delicet binas C,a prima. ErgobinaeC, funtdupl*
fingularum D, a prima

.
Qnod, &c.

Theor. 31. Prop.33.

Vanitates denominata planis omnium nume-

rorum ab vnitatefumpta femper tettdem

dprimafecundum aliquem numerum ad
'unitates denominatas planis numerorum

Arithmetice cum eodem numero exceflu

difpofitorum ab vnitate fingulas d prima

. njr , vt idem numerusad tynitatem .

n *

B
:

Di.
E

• 3

•

4- 0. 7. 8. 9. 10.

Tv rar Tr -yr tv
Ci 3»

10.
.

5*-
1 i

yy

S
int difpofitiones A, omnium numerorum, & B,vm«
tarum denominatarum planis A

,
quae femper toti-

dem fumantur a ptima fecundum numeru C ; fint etiam

difpofitiones, vna quidC* D»Arithmerica numerorum ab
vnirarc cum excedi) C , & altera E, vnitatum

,
qua* de-

nominantur planis D. Dico quod B, totidem femper
- apri-



tAMmeticf
a prima, quot funt vnitates in C , ad fingulas E, funt vt
C,ad vnitatcm, Qijoniamjn D,funt nUmcriab vnita-
te,quorum exceflus C,& in A , funt oes numeri > igitur

o£s D, funt inter numeros A, ab Vnitate feraper totidem
intcriedis

,
quot funt vnitates C, vna dempta i & pro-

pterea in A
,
poflunt concipi ab vnitate fingula? difpofi-

tiones Arithmetica» totidem femper terminorum, quot
funt vnitates C, vna adie&a

,
quorum in extremis locis

funt numeri D 5 & B, fumpta? femper totidem a pi ima

,

quot funt vnitates inC , funt vnitates denominata? pla-
nis numerorum

,
qui in Bngulis huiufmodi difpofitioni-

bus comprehenduntur ; & E , fingula? a prima funt
vnitaresdenominar* planis extremorum earundem di-
fpofitionum « Ergo fumpta: B , a prima femper toti-

dem fecundum numerum C, funt ad fingulas E , a pti-
tna , vt C , ad vnitatem

. Quod, &c.

Fa^is duabus Arithmeticis difpofitionibus 4
duobus numeris

,
quorumfunt aquemulti-

plices differentia tn dtfpofitiombus ; <vni*

tates denominata piants numerorum ea-

rumdem
, cum etufdem funt ordinis, in-

terfe reciprocefunt , vt quadrati primo-

rum numerorum •

F 2 Sint
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C. 2.

A» 2.

. H.
B. y.

I.

K. i.

L.

Non* Quadratur

$

r>

D. y. E. 6. F. iy. G* 3.
8. 14. 20. 2©.

» •
VS" TTT *r? TTo

20. 3J. JO. dj.
1 • r t

Tfcy «rrir TTTtr r*Ts>
io.

•v *v
t

y~o
i

TTS

*3«

ini

>iq

uil

S
int A,& B,du* Arithmetica? difpoltriones a numeris
C,D,quarum differentiae finr EjFjajquemuIriplices

C , I), per numerum G>& fint H, l,vnitates denomina-
tae piams numerorum A, B. Dico H, ad I, eiufdem ot>

.
dmiscffe,vt quadrarusnumeri D, ad quadratum C.Fiat
K, Arithmetica difpofitio ab vnitate, in qua differentia
G> cuius numerorum planis denominat* vnitatesdif*1

ponantur, in L
.
Quoniam C, metiturfe ipfum primo

Joco diTpofitum in A, per vnitatem primo locodifpofi.
tam in Ks & metitur E, differentiam numerorum A

,
per

G, differentiam numerorum K j ergo componendo
, C9

Prop. »9. metitur omnes A, per omnes eiufdcmordmisK; ergo
L, ad H, ciufdcm ordinis ita fe habent vt quadratus nu-
meri C,ad vnitatem ;& conuertendo, H, ad L, ita fe hai-
bent vt vnitasad quadratum C: eadem methodo de-

monftrabimus, quod L,ad I, eiufdem ordinisita
fe habent vt quadratus numeri D , ad vnita-

tem i & ex sequo in perturbata H, adi,
eiufdem ordinis ita fe habent vt

•
r
* quadratus numeri D, ad 4

• quadratum C.,-
*

k * Quod,&c,

rji
e 1

Theor.
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Theor.33. Prop.35.

;r

| > .
1 - - * * * ' ' ’ * » *

.

Vnitates denominataplanis Arithmetica di/1

pofitorum ab altquo numero }fumpta ab ap,

Jumpfa Jemper totidem fecundum nume-

rum ordtnts tiufdem tnter Arithmetice

. dtfpofitos, ad(temptas a primafemper toti-

;
dem Jecundum primum numerum eorum*

j
dem Arithmetice difpofitorum fient , *vt

t idem primus numerus ad numerum ordi-

nis eiu/dem cum ajfumpta .

B. 2. E. 5.

A.2. y. 8. XI. 14. 17. 29.

C. T*. D. ?V rV rr»
1

yrj*
•

F. 3.

0. 2. 8. 14. 20.

5» IT IT*
H. y.

>sn
20.

K. &c.

S
int A, numeri Arithmetici difpofiti a B, & fintC,
vnitates denominata? planis numerorum A

,
qua-

rum afiumpta D, &emfdem ordinis inter Arithmetice

difpofitos A, fit E. Dico C, fumptas a D, femper toti-

dem fecundum numerum E, ad eafdemC, fumptasa
prima totidem femper fecundum numerum B , effe vt B,

ad



Prop.8.

Ptop.ji.

frop. 8.

4« Mm«* Jguadraturf

ad E: (it F, differentia in difpofitione A, & a numeris B,
E, fiant Arithmeticae difpoficiones G,H , quarum dif-

ferentiae plana F B, F E : & vnitates denominatae planis
numerorum G, H, fint I, K . Quia omnes numeri G,H,
funt inter numeros A, a B, E, femper totidem interieris,

quot funt vnitates in B, E,vna dempta j poterunt con-
cipi in A, finguiae difpofitiones Arithmeticae a B, C, to-

tidem femper numerorum
,
quot funt vnitates in B, E,

vna amplius, in quarum extremis reperiuntur bini con-
fequentes numeri di/pofitionum G } H: eigo vnitates de-

nominatae planis huiufmodi finguJarum difpofitionum
Arirhmericaru ab E,cuiufmodi funt C,fumptg a D,iim-
per totidem fecundum E, ad vnitates denominatas pla-

no extremorum earumdem,cuiufmndifunt finguiae K,a
prima funt vt E, ad vnitatem , vei vt quadratus numeri
E, ad E ; fingula? autem K, ad fingulas I, a prima funt,

yt quadratus numeri B,ad quadratum E : ergo ex aequo
in perturbata C, lumprae a D,femper totidem fecundum
E, ad fingulas I, a prima funt, vt quadratus 6, ad E;
finguiae autem I, vtpote vnitates denominatae planis ex-

tremorum difpofitionum Arithmeticarum,qua? fingulas

concipiuntur inter numeros A, a B, ad vnitates denomi-
natas planis confequentium earumdem difpofitionum,

cuiufmodi funt vnitatesC , fumptae a prima femper to-

tidem fecundum numerum B, funt vt vnitas ad B,vel v(
B, ad fui quadratum : ergo ex aequo in perturbata

C, fumptaea D , femper totidem fecundum
E, ad eafdem C, fumptas a prima fem-

c
’ per totidem fecundum B,

funt vt B, ad E.
Quod , &c,

•4 IO* 13.C aJ ^ ZV l . f. „

J *i j 'fO «Xtia . Tlii t- v-.*i

L.B *
Theor.
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- Theor.34. Propof 35.

Vnitatet denominata planis Arithmetice dif.

- pofitorumfumptad duabus ajfumptisMi-
dem femper fecundum numeros ordinum
earumdem funt reciproce 9 vt udem nu*
meri .

A. 2. E.*j. 8. F. 11.
B. «

*

T» c * t
rr D. T

-*

y

14.

S
T6t numeri A, difpofiti Arithmetice, & B.vnitates
denominare planis corumdem, quarum fmt a(Tun>

°£
D°r

UmC^Cm ordmum ,fdtr numeros A^ntt , t . Dico B, fumptas a C, femper totidem fecundum
numerum E, ad eafdem B, fumptas a I),femper totidem

fcn^ ?/rmerum F>^ vtF, ad E .

<

Quoniam B, iw 3,;fumpre a C, femper tondem fecundum numerum E, ad
ea Idem B, fumprasa prima femper totidem fecundum

Crrnumcr°™m A ’ funt vt idem Pnmus ad E >• item Prop.
rpfa? B, fumpta? 3 prima femper totidem fecundum cum-dem numerum primum ad eafdem B, fumptas a D , fem-per totidem fecundu numerum F, funt vt F, ad eumdem

?"m
!:

rorum A
j
cr§° e * »n perturbata B,

lumptaea C, femper totidem fecundum numerum E , adeafdem B, fumprasa D» femper totidem fecundum nu-merum F, reciproce funt vt F, ad E
. Quod, &c.

J t j ! (i I (1!

Thcor.
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Theor. 3 $. Propof. 3 7.

Vnitates denominatapianis Arithmetice diff

pofitorum,fumpta quotlibet a primajunt

aquales numero multitudinis earumdem

denominato perproduflum (ub eodem nu-

mero multitudinis , & prtmo numero ,
€$* '

differentia in difpofitione(emper auttum

Quadrato eiufdem primi numeri .

B. 2. C E.4 G. 24. H. 28. F.*
At 2* ji 8» Kt ii* Lt 14« 17*

D* ^ *V I*vf* srf

S
int A, numeri Arithmetice difpofiti a B, cumdiff&

rentia C ; & fint D,unitates denominat® planis nu-

merorum A, quarum fumpt? quothbet a prima fecun-

dum multitudinem E, fint aggregat® in F ; & ex E , in

planu BC,du<fio fit produ&usG, qui au&us quadrato

B, fitH. Dico quod F,eft®quaJis E, denominaro per

H . Sit I, vltjma fumptarum in F i & K, inter numeros

Prop. g. A, eiufdem ordinis, cui proximus maior L : confiat F, ad
vnitatem denqminatam plano BL, fe habere vt E, ad
vnitatem; ergo F,eft squalis E, denominato per pla-

num B L
:
quoniam,quot funt vnitates in E,tot funt ag.

gregat® in Fi totidemque funt plana numerorum A,vGi

que ad L; necnon totidem funt exceflus squales ipfi C,
inter extremos JL, B : ergo excelfus L, B, ad C, cft vt E,

- ad

;
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ad vnitatcm;& proptcrea exceffusL,B,eft aqualis pia-

ro C E; & L, eft compofitus ex plano CE, & numero
B i& (tpultiplicando per B, ) planus BL, eft compofitus
ex produ&oB, in planum C E, & ex quadrato B i hu«

jufinodi autem eft etiam numerus Hi ergo planus BL»
eft aequalisH : ergo F,eft «qualis E, denominato per H.
Quodj&c.

Theor.35. Propof.38.

Vnitates denominataplanisArithmetice dif-

ppfitorum ,
quothbet aggregata d prima

Junt mtnores vnitate denominata plano

primi numeri , CT differentia dtjpofitionis

Arithmetica .

t A. 5. C. 2. D. 3. E.6, F. 30. G. 34.
B * « a a•" ** ' ttt 5rf

S
int in B, fumpta? a priitoa fecundum numerum A,
quotlibet vnitates denominata? planis numerorum

Arithmetice difpofirorum a C,cum differentia D» & fiat

E, planum C D . Dico B , minorem e/Te vnitate deno-
minata per E.# E*A,iq E, du<%) fiat F, qui au&usqua-
drato C, fil G: quia G, maior eft F, habet A, ad G, pro-
portionem minorem» quam ad F;fed,cum F, fit produ-
ctos cx A , in E ,

yt A , ad F, ira eft vniras ad E ; ergo A,
ad G, minorem habet proportionem, quam vmtas ad Ei
& A , denominatus per G ; minor eft vnitate denomina-
ta per E ; eft autem B , «qualis A , denominato per G ; Prop
ergo B, minor eft vn«at.e.dfnominata per E.Quod&c.

aic G Corol-
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5 o Notta Jjhtadraturx

io? (b c

;
..f suft-ioK) a^mqouf

Corollarium Primum.
mu

FWf conflat unitates denominatas planis

numerorum Arithmetice dijpofitbrUMM

infinitum difpofitas effit

fimt'6-txttnfioriis.
* * *

i.
.

-***»'
.v> t*

»
••j.W

i. Corollarium Secundum ;*

Conflat etiam
,
quod unitates denominata

planis numerorum Arithmetice difpofito-

rum fiunt m aitqua multitudine a. prima,

qua implent quamlibet propdjitam exteri-

,
fiionem minorem extepfionc dtfipofitarun%

earumdem m infinitum . -i on? vi

:>r
'

i,
q<‘i

Probi. 3. Prop. 39.

Data proportione minoris inaqualitatis alte-

ram mutmre maiorem data
,
qu& fit inter

numeros yquorum minor fit multiplex dati>

& maior minorem excedat altero dato .
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5 i

‘>d
"

<

^• 2 3 * C. 3. E. 6. G. 42.

®**f» T.7* H.49. •

S
it data proportio minoris inaequalitatis A,adB;
dariqi numeriC D ^opponet imienka+lttf-am

proportionem minoris inxqualrraris maiorem data A

,

ad B, qua; fit inter nunuros,quwmntriinorfitrnulti«
plcx C , & maior minorem excedat per D. Inueniarur
proportio maior data A ,ad B, quae fit numeri E, quem
datus C, metiatur ad numerum F, vnitate maiorem
D j multiplicando E, p , faciat G ,H. Dico proportio*
nem G , ad H , dfc quaefiram* Eft cunr. vt E' , ad F , ira

G, ad H, proportio minorisinaqualiratis maior data
A ,ad B i& quia C, metitur E.j &E,metitur G;ergo C,
metitur G > & conucntendo 0G , efi multiplex C : quia
E ,ad F j eft vtX* >®d Hidiuidendo,E, ad vnitatem
eft vtG j ad excefiirnl B, G ; & permutando. E, ad G,
efi , vt vnitas ad cxcefium H , G s fcd ( cum D , multi*
plicandoE, Fecerit G») vt £, ad G, ita eft vnitas ad D»
ergo vnitas ad excqfiiim H ,fG i, eii vt vnitas ad D ; igi-
lurD^efi estccfiosrjy ^G.tifluenta cfi crgo.proportio
minoris ina?qu alitattfiGi^iiH^tnaior data A , ad B, in
<}ua minor numertt^G , <rft;muiriplex datiCo& maior
B , excedit Gj per alterum datum D. Quod facere,&c
«imodob . i jIId ! £ tir> ss » 2 airflriot> : ii mt* iiJ'i 1

* :jl

Theor. 37. Prop. 40.
i

-

J;. jiuv be c (i jv rb f J d menide bi! ; O bt.

Vnitates denomwaUplann Arithmetice dtf~

pofttorum dtjpofru tn infinitu t
et aggregata

(unt Aquales vnttati denominat aJ? produ-
* 1Cf

i G 2 flum

Prop. 1.

t.no-jot>

l -q-'iq

.01 -1-3

-dfcyC

4



5 i Nou* Quadrature

ttum numeri primi tn Arithmetica difpo*.

[itionei & differentia conjequentium.

i 3
’ '• ;psni «:ioc?mr-r V‘u vzh j Hj

A
Ii. 2. C. 3: D. f E F—

-

I g H K ‘

.1 .<|0V 1 1
:,v

^

S
int in A,difpofit«ein infinitum, & aggregat* vni-

rates denominat* planis Arithmetice difpofirorfi

a B, cum differentia Ci& fit D, vnitas denominatxJ
plano BC. Dico A, efTc aequalem D. Alias erit A, riias

CorolLt- ior , vc! minor D : fit maior j igitur in aliqua multitudi-
prop.^s. ne liimpt^a prima vnitates di/pofir* in A, implent I>-

fir huiufmodi multitudinis numerus E, qui adiefta vni-

Def. 10. fate fiat F * ergo aliquot vnitates A , fumptae in multi-

Prop. j8. tudine F,funt minores D, quod eft abfurdum l igitur

Prop. 39. non c/t A ,maiorD*Sit minor, Sedata proportione mi-
noris inaequalitatisA , ad D , inucniatur altera minoris

inaequalitatis maior data, quas fit numeri G,multiplicis
plani B C , ad numerum H, excedentem ipfum G, qua-
drato numeri B; fit autem G, multiplex plani BC, fe-

cundum I; & vnitatum denominatarum in A,fumanrur
a prima totidem fecundum numerum 1 ; & fumptarum

Prop. $7, Ht aggregatum K * confiat K , aequalem efle 1 9 denomi-
naro perH i & quoniam I, multiplicando planum B C»
facit G » ergo vt vnitas ad pjinum B C , ita fe habet I

,

ad G i fed vnitas ad planum B C , eft vt D , ad vnitate j

ergo vt I , ad G , ita eft D , ad vnitatem ; & G , ad
maiorem habet proportionem, qUam A , ad Di ergo et
aequo in perturbata I , ad H, maiorem habet proportio-

nem ,
quam A , ad vnitatem ; fcd vt I , adH , ita eftK

,

ad vnitatem > ergoK , ad vnitatem habet maiorem pro-

P°r
:

“
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portionem quam A ,ad camdem vnitarem , maior ergo
eftK

,
quam A, pars, quam cotum, quod eft abTurdum:

non eft ergo A , maior D , neque minor. Ergo A,aequa-
lis eft ipfi D. Quod, &c.

i .‘i&t I.

Idem Aliter*
» i.

• l«£i J v.M a < (. f • i U ^/11

B. 2. C.j.
A. 2. y. F. 8. II. 14. 17.

D » « K • * 1

• r r E rr ttt stf

C Int A , numeri Arithmetice difpofiti a B , cum diffe-
** rentia €/» & D, vnitates denominata’ planis A, in

infinitum difpofitae,& aggregata». Dico D , aequales

cfte vnitacidenom natae plano BC. Sumantur D,a
prima tot

,
quot funt vnitates in B,& affumptas proxi-

me Tcquatur E , cuius ordinis inter numeros A, fit F ;&
ab E, fumantur D, totidem femper fecundum nume-
rum B , ficur a prima ;& iterum ab eadem E , fumantur
totidem femper fecundum numerum F: quia D,fumpt£ Prop.jy.

ab E , fecu ndum F , femper totidem ad eafdem D , fum-
ptas a prima fecundum B, femper totidem funt vt B, ad
F ; ergo colligendo , omnes D , ab E , ad omnes D,funt
vt B , ad F} & per conuerfionem rationis primae fumptae

D , a prima fecundum numerum B , ad omnes D , a pri-

ma funt vt exceftu$F,B, ad F; eft autem cxcdTusF,B,
toties multiplex excelfusC, quot funrprimae fumptae

D,videlicet ftcundu numerumBiquareexceflus F,B,eft

aequalis plano B C i & F , eft compofitus ex plano B C,
& Bjfumptae veroprimae D, feeundum numerumB, pr0p.j^
funt aequales B , denominato per produ&um ex B,&
plano BC,audhim quadrato B; videlicet diuidendo
per B , vnitati denominatae per planum B C, autftum B

,

vel
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^

uel unirati denominatae per F > ergo unitas denominata

per F > ad D , ett ut planum BC,ad F» uel uc.unitas de-

nominata per F, ad unitatem denominatam plano B C:

ergo funt aequales D>& unitas denominata plano B C.

Quod , &c.

ii' Ii. b

Theor. 38. Prop.41.

Vnitates denominat* planis Arithmetice difi

pofitorum quotlibet ajfumpta a prima ad

fuccedentes tn infinitum funt , vt planum

fub numero ajfiumptarum , & differentia

dtfpofitionis Arithmetica adprimum tiu»

[dem difpofttionis numerum .

B. 2. C. D. 4»

A tti* —
• ts- w# rr ytt

E. i F \

1. 1 , i « I

S
int A, unitates denominatae planis Arithmetice di-

fpofitorum a B , cum differentia C» quarum aflum-

pix a prima quotlibtt fecundum numerum Djfint com-

pofitaeinE;& reliqua; in infinitum difpofita: finrinF,

Prop. f. Dico E,adF, efTeurplanum C D » ad B. Sunt enim E,

aequales D, denominato penpnodudum ex D> & plano

JUtop.ty. B'C , au&um quadrato B ;& A, aequales unitati deno-

minatae plano BC» ergo E, ad A* funt ut D» denomi-

natus perptoduiftum ex D , & plano BC,au<fUim qua-

drato-B,ad unitatem denominatam plano BCj&di-
uiden-
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uidendo per D , ut unitas denominata per productum
cx D > & plano BC, auctum quadrato B, ad unitatem
denominatam per produdum cx D ,& plano B Ci ui-

delicctur productum cx D , & plano B C ,ad feipfum
audum qu idrato B;& diuideodo perB, ut produdum
cx D , in C j ad fe ipfum audum numero B ; & diuiden»

do. E, ad P,funt ut planum D C , ad B. Quod,&c.
hc ’jO

Theor.39. Prop.4a.
^ l"** ^ «i Jj # w i <1

Vnitatum denominatarum planis Arithme-
’ ttee dtfpofitorum quotlibet ajfumpta a pri-»

ma ad vltimam ajjumptarum funt , «yf

planum numeri multitudinis afumpta-
tum numeri ordinis eiufdem cum af-

pta tnter Arithmetice dtfpofitosad eorum-

4? demprimum* A

C. 2.

B t

To

5. 8. 11. F. 14. G. 17.
I 1 -

?r
t

TT* E.
I

srrr

t>. 3.

A. 7.

\

S
Inr fecundum numerum A , totidem in B , difpoftta»

unitates denominare planis numerorum Arithme-
tice difpofitorum a C,cum differentia D ,

quarum a£
fumptirumuJtima E >& eiufdem ordinis inter Arithme*
rice difpofiros fit F, quem IcquaturG. PicoB, ad E,
fc habere ut planum A F,ad C. Quoniam B,funr a»qua- Prop .

^

ies A, denominaro per produdum ex A,& planoC D,
audum quadratoCi & E > eft unitas denominata pia*- Ptop. 3 rt

no

Dlgitiza joogle
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noF G* producum autem ex A, & planoC D,au£tuni -

quadrato C, eft planum C G » ergo B , ad E, funt ut A,
denominatus plano CG,ad unitatem denominatam
plano F G» & multiplicando per G, ut, A denominatus

per C, ad uninatem denominaram per F ; & diuidendo

perA , ut unitas denominata per C , ad uniratem deno-

minatam per planum A F » uidelicec ut planum A F , ad
* C . Quod, &c.

Theor.40. Propof.43.
^ . I • «t’!

Vnitatum, qua denominantur planis Ari-

thmetice dtjpofttorum ,
qualibet ajfumpta

ad[accedentes tn infinitum efit vt differen-

tia ad numerum ordinis afiumfta inter

Arithmetice dijpofitos .
, ^

A. a. y. 8. 11. D.14» • B. 3.

^ Tt> tV it m E G. y«

V Nitatum, quae denominantur planis Arithmetice

diPpofitorumab A, cum differentia B, fit afTum-

pta C , cuius ordinis inter Arithmetice difpofitosnumo»

rus D > & fuccedentes ipfi C, fint diPpofitae in infinitum,

&dggf egatae in E; qua? uero praecedunt una cum eadem
aftumpta fint compofita? in F

,
quarum multitudo G.Di-

Prop.4». coC,ad E, Pe habere uti B, ad D. Quoniam C, ad F,
rto$, 41. eft ut A,ad planumG Di & F, ad E,Punt ut planum GB,

ad Aicrgo ex aequo in prrturbata C,ad E,eft ut planu G
«t ii- B,ad planiiG D;& diuidedo per G,utB^d D.Quod,&c.

»••• Theor.

i
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_

4 ' J * c - *• * " * 4 4 1
c

v 4

Thcor.41. Prop.44,
(ut

ut

'«q

IC.

Duarum fraUionum , dcnominatores

eodem numero excedunt aquemultipltces

numeratorum, maior efl, qua maioribus

numeris exprimitur , Cf excejjus efi fra-

ttto , in qua prcdufium etufdem numeri

Cf differentianumeratorum denominatur

plano denominatorum .

i

I* j* L> Ki 2*

A B
C«34* E. 4. ID* i6*

G.30. H. 12.
1 ^

• O Int duae fra&iones A , B, quarum denominarores
»3 C , D , fuperant eodem numero E, numeros G, H,
aequcmultiplices numeratorum I , Ki& I,excedat K, per
L i ergo G , excedit H » & adiero E , communi , etiam
C , excedit D.Dico A, maiorem efie B. Quia G,H , fune

aequemultiplices I , K i ergo I , ad G , eft vt K , ad H * &
quia G , maior eft H » maiorem habet proportionem G,
ad E

,
quam H, ad E ;& componendo , G , adC , quam

H , ad D j & ex aequo I , ad C, quam K, ad D i ergo fra-

dtioAjtnaior eftB. Dico praeterea cxceffum effe pla-

num L E, denominatum plano CD. Quoniam I,ad
K , eft vt G j ad Hi planum I H, planoK G, eft aquale:

& quoniam E , eft excefliis D H
j planum I E, eft excef-

H fus
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fus planorum ID , I H, vel 1 D, K G : & eadem ratione

planum KE, eft exceftus planorum KC> HG; ergo
idem eftej^efluieflmplanorBi^ I D, K’C,tum etiam
planorum I E , K E j cum autem L , /it exce/Tus 1 , K ;

ergo L E , eft exceftus planorum I E, KE ; videlicet ex-
ceftus planorum I D , K C j fed excefltis A, B, eft aequa»

lisexccftui planorum I D, K C, denominato per pla-

num D C j ergo exceftus A , B, eft planum L E, deno*
minatum planoDC, Quod, &c. ; '

Theor.4z. Prop.45. ‘

Vilitatum, qua denominantur planis difpofi-

torum Arithmetice
,
quetlibet afiumpta ad

Juccedevtes in infinitum funt , vt multi-

plex differentia in Arithmetica difpoffttone

fecundum multitudinem affumptarum ad ,

multiplicem eiufdem differentia fecundum

multitudinem pracedenttum auftum pri-

mo eiufdem difpofittonis numero .

B. 4. C. j. * Q. 70.

G. 2.
'' D. 3. M. y. N. nd.

1 rr tstt n srr *rr rsr c
I. 10. K. 15. L. 14.

S
int A,aftumpta? vnitates denominata? planis nume-
rorum Arithmetice di/poficorum a B, cum differen-

tia

ectby
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tia C;& multitudo finr,EA infinitaj fuccc-

dentes ipfis A ,* & F, praecedeores
,
quarum multitudo

Ci & exduCu C« in G,J), fiant 1,K>& I,a.uCu$ 3,
fit L . Dico A , ad E<, fe habere vt K , ad L- Flat-A^ as?*

gregatum numeroium G, Di & N
,
producum BCM,

auftum quadrato B. Confiat F, A, fimul aequales cfic Prop. 37 ,

M> denominato per N: ducatur etiam B, in L>& fiat

Q: quia L , eft compofitus ex B, I; videlicet ex Bi & pla-

no G C» etiam Q, ccm,po(m>s<ft exproduCoBC G }&
ex quadrato B : confiat pariter F, «quales efic G, deno- Prop. 37 .

minato per & A, excefliii diCarum fraCioniyi^ vide- Prop. 44»

licet produCo fub D,& quadrato B, denomiiTato~per
planum QN; ergo A, ad F, A, fimul funt vtprodudura
ex D , & quadrato B , denominatum per Q N , ad M

,

denominatum perN i & multiplicando per N C , vt pro-
du&u explano DC. & quadraro B, denominatum per

Q> ad planum M C,- funt autem F, A , fimul ad E, vt M ProP*4i*

C , ad B , ergo ex xquo A, ad E, funt vt produCum ex
plano DC ,& quadrato B, denominatum per Q , ad B

;

& diuidendoper B,vt produCum DCB, denominatu
per Qj ad vnitatem ; videlicet vtprodudu DCB,

ad Q; eft autem K , a?qua!ispIano DCj & Q,
«qualis plano BL * ergo A, ad E, funt

vt produCum K B , ad produ-
cum B L s & diuidendo

*

Finis Libri Primi •

perB,vtK,adL
Quo^ &c.

NO-lf ( H 2
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De Additione Frattionum

LIBER SECVNDV S,

In quo de Fra&ionibus agitur
,
quas deno-

minant mlmeri folidu Demonftrantur

Additiones inpropofitionibus 4.5,13.2.0.

Quadraturae vero in 8. 15. 13. 27.
. t

Theorema i. Propofitio i.

Si quatuor magnitudines bine feequaliterex -

cejftrint,planum[ub maioribus excedit pla-

num fidb minoribusplanofub eodem excejfu ,

& aggregato maxime, , (? minime

.

S
ltE.cxceflus A ,B, squalis cxcefliii C,D. Dico

exccflum planorum AC.BD, aqualem elTc pla-

no fub E , & aggregato A , D •
Quoniam E , eft exee Iliis
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1

E. A. j» B» 2« t ' C 7*- D» <f<

G
,

planum E A ,eft exceflus planorum C A , D A

:

& quoniam E , eft excelTus A, B
»
planum E D, eft excef-

fu s planorum DA, DB-, ergo colligendo plana EA, ED,
fimulfuntsqualia exceffibus planorum CA,DA, DA,
DBj videlicet vniexcefTui planorum C A, B D > plana
verdE A, E D, funt aequalia plano fub E, & aggregato
A , D } ergo cxccfTus planorum C A , B D, eft aequalis

plano fub E, & aggregato A, D. Quod,&c.
I M. • • i »1 i* - * * • . J . • 3 ;

• I' : • | a* - » * f

*: Theor. i. Prop. 2. n

Numerorum Arithmetice di[pofitorum ag*

gregatum eft aquale dmtdio plani fub mul-

titudine , & aggregato extremorum.

t A. 2. 5. 8. 11. 14. B. 17. C. 4. D.2.

S
int numeri Arithmetice difpofiti, quorum primus A,
vltimus B

, & multitudo C . Dico aggregatos aequa-

les efle dimidio plani lub C , & aggregato A , B . Sit pri-

mo C
,
par cuius dimidium D i quoniam numeri A , B,&

intermedij totidem funt
,
quot vnitatesin Csergo bini

totidem funt , quot vnitates m Dybini ititem tum extre-

mi A ,B., tum ab extremis aequaliter diftantes inter (e

funt «qualesi ergo omnes aggregati funt ad aggregatum

extremorum A B, vt D, ad vnitatem;& omnes aggrega-

ti funt aequales plano fub D» & aggregato extremo-

rum > videlicet dimidio plani fub C ,& aggregato A , B.
a Sed -
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|

A. 2. y. 8. iz, B. 14. C.y. D.4. £.8.

Sed cftoC, impar ,& vnitate dempta fiat D, par: quia
excellus extremorum eft multiplex excefliis confequen-
tium per D * ergoexcefsus extremorum A , B , eft par; &
duplum A , eft par ; ergo aggregatum extremorum A, B

,

eft par; cuius dimidium fit E .-igitur E, medius eft inter
41

Arithmetice diipofitos ab A, ad B;& ad E, bini riim_

extremi A,B , aggregati , tum xqualiter diftantes ab
extremis dupli funr ; ergo omnes aggregati pra?rcr E , ad
E , fune vt D , ad vnitatem » & componendo omnes ad ^
E,funtvtC,ad vnitatem » ergo omnes aggregati fune

aequales plano fub E ,& C ; dimidio videlicet plani fub
aggregato A, B,&C. Quod,&c.

Theor.3. Prop.j.

Dijpofitis ^Arithmetice quotcunque nume -

ris, dtfferentia planorum[db primis , &
vltimis ad aggregatum omnium pr&ttr

primum , & •ultimum funt , •ut duplum

ixcejfus ad vnitatem . i

A. a. B. y. 8. iz. 14. 17. C.ao. D. 23.

£.3. F. 18. G . 6. H.3.

N Vmerorum Arithmetice difpofitorum duo primi

fint A,B,duo vltimi C,D,& confequentium

excefsus E . Dico differentiam planorum DC , AB, efse

ad

Digitized by Goog

1
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ad omnium aggregatum praeter A,D, vt dupJljsE.ad
vnitatem. QuomajunratqnabsexcefiusD, C, B, A,
viciflim etia func*qnaIeiexcefliisD,B,

, C, Aj-fit F,
exceiTus D ,B, ve! C , A ;ergo excefifus planorum D C

,

AB ,eft planum fub I ,& aggregato A , D, vel B,C: fit

G, multitudo omnium praeter A, D, cuius dimidium H>
ergo aggregatum omnium praeter A , D , e(t planum fub
H , & aggregato B , C ;& eft planum fub F , & aggrega-
to B , C, ad planum fubH ,& aggregato B,C, vt F,ad
H : & quoniam F , toties continet E ,

quot G , vnitares

;

crgoF,ad G, eft vt E, ad vnitatem ;eft autem G,adH,
duplus i videlicet vt duplus E

,
ad E i ergo ex aequo in

perturbata F, ad H , tft vt duplus E, ad vnitatem i ergo
excdlus planorum D C , A B

, ad aggregatum omnium
praeter A

, D, eft vt duplus E, ad vnitatem
, Quod, &c.

«> r f ' • ,i i f

Theor.4. Propof^.

Difpofitis Arithmetice quotcunque numeris
,

vnitates denominatafolidis eorumde con-

fequentium funt Aquales aggregato ex in

-

^ termedijs dtfpofitis denominato per plana

•

planum ex binis extremis.

S
int vnitates quotcu nqu.e A, denominat* folidiscon.
Tequentium Atithmetice quomodolibet difpolitorii.

Dico A,aequales eife aggregato eorumdem dilpolkorum
praeter extremos denominato per planopJanum bino-
rum extremorum . Sinr B

, totidem exceflus alternprum
in eadem difpofitione ijfdem folidisdenominatir&jquia

con-

Prop.1.1.

Prop.j.z.

V
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3. $• 7* 9 * IT * I3*

A s t f t .

• t®t rrr rvr mr
D * I

»• tst fiT arvr rrrr

confequentium Arithmetici difpofitorum exceflus funt

arquales j etiam alternorum exceflus aequales inter fe*

funt; & finguli dupli funt ad exccflum confequentium;

ergo flngula? B,ad fingulas A , funt yt duplum exceflus

confequentium ad vnitatem; & colligendo omnes B , ad

omnes A, funt vt duplum exceflus confequentium ad

prop.5.1. vnitatem s videlicet , vt exceflus planorum fub binis

extremis ad aggregatum omnium difpofitorum praeter

extremos i& diuidendo per planoplanum ex binis extre.

mis, vt excelflis planorum fub binis extremis eorumde

planoplano denominatus ad aggregatum omnium prae-

ter extremos pariter denominatum : funt autem omnes

B,aequales exceflui planorum fub binis extremis eorura-

dem planoplano denominatojergoomnesA,funt aequa-

les aggregato omnium praeter extremos denominato

per planoplanum binorum extremorum* Quodj&c.^

Theor. 5. Propof. 5.

Vnitatum
,
qua denominanturfolidis omniu

confequentium ab 'unitate
,
quotltbet d pri-

ma funt aqualesprodufto numeri multitu-

dintsipfarum in numerum ternario maio-

rem t denominatoper quadruplum eiufdem

producit , additofemper f*
1

Sint
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A.x. 3. E. 3. D.4. C. 5. F.6.
n * • *
"• X*

G»i8«
t
2'0 I«8^» K* L.j» M.40.

4

S
int A , numeri confequentcs ab vnirate 5 & B , vnita-

tes denominata? folidis confequentium A $ & nume-
rus multitudinis B , fit E > qui ternario autfius Hat F ; &
producum «x E ,an F, fit G; cuius quadruplum auftum
numero 8. fit I > & ex denominatione G

,
per 1 , fiat fra-

&ioK. Dico ,qudd aggregatum omnium B, eft aeijua-

ltK . Numerorum A, fint D, C , duo, qui fequuntur E:
quoniam numeri A , terni denominant fingulas B, ergo

multitudo numerorum A
,
qui denominant B, binario

fuperat multitudinem B; videlicet numerum E; eft autem
C ,

qui binario excedit E 5 ergoC , eft multitudo nume»
yorum A

,
qui denominant B*& funt in A, omnes nume-

ri ab vnieate 5 ergo difpofitorum inA , vfque ad C , funt

vltimi C, Dj primi vnitas, & 25 & extremi vnitas,& C :

fit M ,
planoplanum fub D, C, 2.& vnitate ; & L, fit ag-

gregatum reliquorum, praeter vnirarem,& C,*ergoB, p
funt aequales L, denominato per M : & quia C , binario,

P

& F , ternario excedunt E *, ergo F , excedit C, vnitate;&

F»aequaliseft C,& vnitatijvel D,&binariojergopIanu Prop
E F, videlicet numerus G, duplus eftL: item exccfius p
plani D C, fuper binarium (planum videlicet vnitans,&
binarij) duplus eft eiuidem L » ergo G,eft excefius plani

DC, fuper binariu; & pianti DC, excedit G,per binariu;

& quadruplu DC , excedit quadrup!uG } per8: eftaute

I, qui expedit quadruplum G ,per 8 : ergo I, eft.quadru-

plum planiD C, vefdupfum planoplam ’fubD,C,2.&
vnitate : ergo I, eft duplum M,- & G,ad L, eft vt I, ad M.
& permutando, G, ad I, eft vt L>ad M* ago L,denomi- ,

•

natus per M, videlicet aggregatum omnium B, eft aequa-

te G, denominato per I, videlicet fra&ibni K.Quod„&c.
• •V \ I Theor.
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Theor.5. Propof! 5.

T

Vmtatum.qua denominantur[olidisomnium

confugienttum ab •unitate , quotlibet af>

fumpudpnma Juntminores quarta parte

•unitatt*.

S
int C,quotlibct v nitates denominat? (olidis omnium
colequentium ab vnitate fumptae in multitudine nu-

meri D. Dico C, aggregatas minores efle quarta parte

vnitatis . Fiat B ,ternario maior D >& planum BD,fit
A ; cuius quadruplus E ;

qui au£us numero &fit F : ergo

A , ad F , minorem habet proportionem
>
quam ad E

;

8c

eftA, ad E, vt vnitas ad 4. ergo A» ad F, minorem ha-

bet, quam vnitas ad 4.& A ,
denominatus per F , eft mi-

Prop.rx. nor quarta parte vnitatis; funt aute C, aggregatae arqua-

les A , denominato per F ; ergo C, aggregatae funt mino-

res quarta parte vnitatis .
Quod , &c.

pr. 15. ». Vnde conflat vnitates
,
qua denominantur

folidts omnium numerorum ab vnitate di*

fpof*'

!• 2* Ji D. 4. J*

C i • 1
• r w V9 m

y. 6.B. 7. A. a£.

E. II2.F. 120.

'J

Corollarium Primum.

t
zed by Goos



Arithmetici. 6j
fpofitas in infinitum , & Aggregatus tjjt

'H
finita extenfionis.

mquI ‘joj, n f n^*n ’i 2*jiDfnfin “d ic • \

Corollarium Secundum

.

Patet etiam
,
quod unitates denominataJoli- p*. «a».

*fir omnium numerorum ab 'vnitatc funt
in aliqua multitudine d prima

,
qua im-

plent quamlibet propofitam extenfionem

minorem extenfione dtjpofitarum earum*
dem in infinitum .

Probi, i, Prop. 7.

Datis duobus numeris alium inuenire
,
qui

non minorem *vno dato metiatur per fi
ipfum antium altero dato .

A. 53. M. 3. E. ly. F. n, G. 6.

B. 2ia. C.221. D.9.221. H.*. K.0. Lf4.

S
int datiA , M : opportet numerum inuenire, qui non
minorem dato A, metiatur per feipfum autfutn dato

M» Fiat B } dati A, quadruplus ;& C,fumma cx qua»
dratoM,& B,& numeri C, fumatur latus, vel radix
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quadrata D ;& fit numerus E, non minor D» a quo fub-

trahatur M i & refidui F, dimidium fit G»& H, fit nume-
rus non minOr G : Dico id iunvrtamiion mino-
rem A

,
per fcipfum auctum numeroM i fiatK, aggrega-

tum ex H , &M i & ex dudu H , inK , fiat L ; ergo L , eft

compofitusex quadratoH ,&planpMJd ;ac\quoniarb

H , non eft minor G ; & eft duplus G , «qualis F. i & F

,

audus M , eft E } &'E , non eft mirtor D » ergo duplus H,
auctus M, qon eft minor Di & quadratam dupl/H,a£Udi

M , non eft minus Cieft autem quadratum dupli H,aud

i

M , equale quadrato M ,
quadruplo quadrato H,& ijua«

drupio plano MHj& funt quadruplum quadratum
quadruplus planus MH,asquales quadruplo Li frgo

quadratum dupli H , audi M, eft «quale quadrato M,&
quadruplo Lj ergo quadratum M, & quadruplus L> non
fune minores C > & ablato communi quadrato M

,
qua-

druplus JL , non eft minor B i & duidendo per 4. numerus
L, non eft minor A. Inuenimus ergo numerum H

,
qui

metitur L, numerum non minore A, perfeipfumaudum
numero M. Quodj&c. ***

-
*

Vnitates denominata fiolidis omnium nume-

rorum ab vnitate in infinitum dtfipofita ,

aggregata fiunt aquales quarta farti

'vnitates .

Sint
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AH ,
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.. „ b —i
I — * D —• E —— F'——— G — H—
^•r*

< ^ • o( • ifn pA "MJ*!*?* non • i . i t)b iu oi fit) fc*cMJp < c ioi

S
int in A', difpoficap iti infinitum, & aggregata? vnita.

tes denominata5 folidis omnium numerorum ab vni-

tate. Dico A * aqualem efle Alias erit A^maior, vel

minor fithiaior, igitur.m aliqua ufifttftudioefumptae a Cor. i.

prima vnttatesin A*, difpofita? implent £.fit huiufmodi ProP*-*»

multitudinis numerus £, quiadieda vnitatefiatCi ergo

aliquot vnitates in Ai difpofit^fumptseii prima in.trmfty

tudincnumeriC, funt maiores quod eft abfurdm^on Prop.p.z.

fcftigitur A, maior Sit minor datfc' proportT6nlk mi- Pr.xj, i.

hoYis inaequajitatis A,ad£, ir.ufcniatufaltfcra riiaior, quj
|it numeri J, quem numeius4. meti,atur per D*9^E‘vvni-
tate maiorem ; & ipiius D , fitVctupliis F i & inuenfatur Prop.7.i.

numerus G»
;

qui iperiatur numctLmi honminorrnl3%,per

fe ipfum audum ternario^ ^fumantur vJ?i|atc&i^, di-

fpofita? a prima in multitudine numen ti airumpWu
futnma fit Hiconfiar H,dTe portionem ipiius A; & a?qua. Prop.j.».

lem produdo-ex-TromeroG, in fe ip/um ternario audum
denominatoperquadruplumreiurdcmprodudi addito 8.

quia autem produdum ex G >in fe ipfum ternario audii

non eft minus F jeriain denominatum per quadriipluifi pr. 44.1.

eiufdcm produdi addito SJnoncft minus F»denomin^o
per quadruplum F, addito 8 ; & ( diuidendo vrrumque
numerum fra dionis pcr.8.)non eft minus D,denominato
per quadrupiuD , audu-v citate» ergo JH , non eft minot»

D , denominato per quadruplum D» aifdumvnitate; eft.i.>.qoni

autem I
»
quadruplusD ; & I , audus Vnitate-eft Ei ergo.:.?.T M i

H , non eft minor D , denominato per E : fed iquia D,ad
I ,eft vt vnitasad4i vel^ad vnitatem >&I,ad E, maio-

rem proportionem habet , quam A, ad J » ergo ex sequo

in perturbata D,ad E, vel D, denominatus per E, ad
vnitatem habet maioremproportionem >quam A» maior

c.i igitur

k
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igitur cAD ,denominatus per E ,(]uamA j & noneA Hi
minor D , denominato per-E-tergo H, eft maior A, pars,

toto
»
quod eft abfurdum : non igitur A, minor eft * i nfr

que maior ; ergoA > eft squalis £ .
Quod % &c.

•». u: • • •
(

Theor. 8. Propof. p.

Vnitatum
,
qua denominanturfolidis omniu

numerorum confequentium ab vnitate ,

quotlibet ajjumptad prima adJuccedentes

in infinitum funt , vt produfiumex nume-

ro multttudmts ipfarum in fe ipfum terna- \

:
,J

rio auttum ad binarium .

r.?.qo:i

E
C. j.D.io.F.48.

. T T Nitatum denominatarum folidis omnium numero-

V tum confequentium ab vnitate fint A , aflumpt*

a prima in multitudine fi i& refiduae in infinitum fint di-

fpofitae , & aggregatae in E »& B , ternario au&us fit C (

& ex B , inC , fiatD . DicoA , ad E, efle vt D, ad bina-

Prop.M. rium . Fiat F, quadruplum D , au&um 8: conflat A

>

Prop.s.». aequaltm efle D, denominato per F ; & aggregatas A,E,

aequales efle vnitati denominat* per 4. fed quia> vt vni-

tas ad 4. ita fe habet D> binario au&us ad Fj vnitas de-

nominata per 4; videlicet aggregat* A, E, funt aequales

D j binario au&o denominato per Fi ergo A, ad aggre-

gatas A , E , eft vt D » denominatus per F , ad D, bina-

i
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fio au<3um denominatum per F , & ( multiplicando per
F ,

)

vt D 3 adD > binario au&um » ifrgo dilidendo, A,
ad E , eft vt D , ad binarium

.
Quod ,& c.

it

Theor.p. Prop. io.
•>**.

Jflflih fn "8 fr ' t* i r * ^ -f rtiri i f Ki f

'

rnitatum, qua denominantur Jolidis omntu

numerorum ab vnitate
,
quothbet ajfum-

pta aprima ad rvlttma ajfumptarum (untf

Vt aggregatum ex cubo numeri multitudi-

nis tpfarum , & trtplo quadrati tiufdem

]
ad quaternarium .

/
'

• i
*
'!*

i .3 0 )
‘ ' *

*
,

'

; \ t i \ i

B. 4 . E.j. F.6. D.7. ->

• A i jl j r *
‘ * y* 5T3- ^ TTlT

s 0 • v : { ti i ”P OiqHJ

S
int vnicatum, qua? denominantur folidisomniunu-
merorum ab vnitate, quotlibet afiiimpra? A , fecun-

dum numerum B ,& vltrma aiTumprarum (it C, Dico A ,

ad C,efie vt aggregatum excuboB,& triplo quadrati
B , ad 4 . Sit D , numerus ternario maior B ;& fint E , F

,

qui proxime fuccedunt ipfiB, in ordine omnium nume-
rorum ab vnitate s confiat F, E, difpofitos efie Arithme-
tice, vt binarius, &vnitasi& permutando, F,& bina-
rium efie Arithmetice, vt E,& vnitas»& communem
excefium efie B ; ergo planum F E , excedit planum fub pr0p>|>lt

binario,& vnitate, plano fubB,& aggregato ex F, &
vnitate i videlicet plano B D > ergo planum B D,auftum
binario eft aequale planoF E: & quia B,cft multitudo

ipfa-

1
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Prop.j.t. ipfarum , A ; ergo A, funt ajquales plano B D , denomi-

nato per quadruplum B Q , audUim 8 ;fed quadruplum

BD » auftum 8 eft quadrupIum plani B D > au<fti 2 j vide-

licet plani E F» ergo A, funt aequales pia no BD, deno-

minato per quadruplum E F
:
quia etiam B , eft numerus

npiiltitudidis A, quffum vJtimaCi confiat B, eflc, narae*

rum ordinis ,C;& binario, ac vriitate minorem efTc nu-

meris ,>qurfolidum producunt denominatorem C i ergo

p,eft vnkas denominata folido fub B,& plano E Fi

ergo A , ad C > eft vt planum B D , denominatum qua-

druplo plani £ F , ad vnitatem denominatam folido fub

B y Sc plano E F »& multiplicando per planum E F , vt

planum B D > denominatum per 4, ad vnitatem denomi-

natam per B » & iterum multiplicando per B, vtfolidum

fub quadrato B , & D • videlicet aggregatum ex cubo B

,

& triplo quadrati B, denominatum per 4. ad vnitatcm,-&

multiplicando per 4, vt aggregatum ex cubo B, &
triplo quadrati B , ad 4. Quod , &c.

4

Theor.ia Prop. ii.

Vmtatum
,
qua denominantur [olidis omhiu

numerorum confequentium ab vnttate,

qualibet ajfiumfta adJuccedentes in infini-

tum efl , vt binarius ad numerum ordinis

afiumfUs . ,Ol> 'Ji.

Sint

Digiti^ed by



Arithmetica • 73

B-3 D * A r', C

VN itatum , quae denominantur folidis omnium nu-
merorum confequentium abvnirate fit aflumpta

A j cuius ordinis numerus B ;& fucccdentes in infinitum
v.PicoA,adC,efle vtbinaiiusadB. Sit D,aggre-
gatum earum

,
quae praecedunt C ,a prima» quarum eritA , vltima j & numerus multitudinis iplarum D,idem,

iqui ordinis aflumprae, vidt licet B : ergo A, ad D, eft vr 4.
*d compofirum ea cubo B, & triplo quadrati B ,• funt
aurem D,adC,vt planum fub B,& ipfo B, ternario
auctorvidelicet vt compofitum ex quadraro B,& triplo
B» ad binarium ; & multiplicando per B, vt compofitum
excubo B ,& triplo quadrati B,ad duplum Bj ergo ex
aequo A , ad C >eft vt 4. ad duplum B i& diuidendo per
a>vt2.adB. Quodj&c. *

.$
j
-» »4

Theor.11. Prop. 12.

Vitutatum, qua dtnominantur folidis omniu
numerorum ab vmtate

, quotltbet ajfum-

fU non* prima ad juccedentet in tnfini-
tum funt , *vt produdus exnumero multi*
tudmts rpfarum tn numtru ternario mato-
rem aufius duplo piantJub eodem numero

,

Cf multitudine pracedentium
, ad produ-

Bum ex numero multitudinis praceden*

,

- K sium

Pr. 10. 1.

Pr. 9, u

jr-



Prop.5.1

Prop.j.z

Pr. 4*. i

Prop. i.

X,

i

74 Notu jQiudratur*

uum innumerum ternario maiorem an-

tium binario .

i irjlni nimnn t > xn •

:t> r! • «, >. n * -LC-cl> niiito i; . .

A. 2« B.3. M.j. P. 8. E.40. F. 168.

G i * 14 1 1 1 )r

r %w n r «o rrs 1 •

K.30. L. 12. O.JT. C. io. D.48.

\r

V Nitatum>qua* denominantur fojidis omnium nu-

merorum ab vnitate fint aflumpt« H,non a prima

in multirudine numeri B
5
quibus in infinitum fucceden-

tes Ii & praecedentes G,in multitudine numeri A; &
productus ex B,in numerum ternario maiorem apttus

duplo plani BA , fit K ; fit etiam O » ternario maior A , &
planus AO, fit C, qui au&us binario fiat L. Dico H, ad
I , tfTe vt K , ad L . Fiat M , aggregatum ^x; A , B > & P,

ternario maior M$ & planus PM, fit E» cuius quadruplus

au dius numero 8. fit F : ergo M, eft multitudo ipfarum

G, H » & funt G , H , «quales E, denominato per F : fiat

etiam D, quadruplus La quoniam L , exceditC ,
per bi-

nariam ; etiam D, excedit quadruplum C, per 8i ergo G,
sutcqualesC, denominato per DiergoexcefTus G,& H,
Tiip.-a G > videlicet H ,func «quafes-exccffcri numeri fe,

denominati per F , fupra numemft C,denominatum per

D quia D, F , excedunt per 8. quadruplos C, E,- ergo

. exceffus fra&ionu E,perF,&C, per D, eft octuplus

exceffus E >C, denominatus per planum D F • quoniam
etiam 3. eft idem exccfTus tum P , M, tum O, A i viciflim

exceffus P, O, eft «qualis exceffui M, Ai videlicet nume-

l. ro B ; ergo exceffus planorum PM , OA, videlicet excef-

fus E , C > eft «qualis plano fub B, & aggregato A, P; eft

autem P, «qualis ;& M, «qualis A, &B;ergo
aggregatum A , P , eft aggregatum ex B , 3 ,& duplo A

;

& planum fub B ,& aggregatoA , P , eft aggregatum ex

qua-

Digitufei
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quadratp B , triplo B , & duplo plaitf A B ; videlicet pro-

dudfcs^c B>1n humerum ternario maioremaudus du-

{

)lo plani BA>' cuiufmodi eft numerus Kjergo K,i ft excef-

us E , G; & H , fune aequales oduplo K , denominato
per planum DF;ergo H ,ad H, G , funt vt oduplus K

,

denominatus plano D F , ad E , denominatum per F »

&

multiplicando per F,vt oduplus K, denominatus per D,
ad Ej funt autem G, H3 ad I , vt E ,ad 2 : ergo exaequo prop

J-i ,ad I , funt vt oduplus K , denominatus per D, ad 2 ;

& diuidendo per 2.vr quadruplus K , denominatus per

D , ad vnitarem ; vel vt quadruplus K , ad D ; ergo(quia

D j eft quadruplus L, diuidendo etiam per 4) H, ad I»

funtvtK } adL. Quod,&c.
IM < J

; , i,,. J-Jiiii nibM
. y x)

Theor.12. Prop. 13.

1 * J 4
,

Vilitates denominata [olidis omnium impa-

rtum ab initate, quotlibet ajfumpta d pri-

'

ma funt aquales produtto numeri multitii-

dtms ipfdrum in numerum binario maio-

rem,denominatoper duodecuplum etujdem,

‘

f

' addito femper 9.

S
int A, impares ab vnitare; quorum folidisdenomi-

narae fint vnitates B 1 quarum multitudoa prima fit

numerus C;&C, audus binario fiat D ; & planusCD,
(It E; cuius duodecuplus audus 9 (it G>& ex denomi-

natione E
,
per G j fiat (radio H . Dico B > cITe aequales

H. Sint 1 , K, vltimi, qui adhibentur in denominatione

K 2 B;



Prop.4.i

Prop.2.1

frop.z.:

Pr op.j.

I

7(5 Noud JsjuddrMur*

A» i« j* T* K# j

*

B « • t“ tt t»t rrr
C. 3. D. 5. E. 15. G. 189. H. fW

.
B , ergo B, funt a:quales aggregato ex omnibus difpofitis

in A , vfque ad K
,
praeter vnitatem , & K , denominato

pcrplanoplanumfub K, 1,3 , & vnitate: & quia terni

A , denominant fingulas B» multitudo difpofitotum in

A, vfqueadK, binario maior eft multitudine B, videli-

cet numero C 5 ergo numerus C , eft multitudo omnium
A , vfq» ad K ,

praeter duos extremos vnitatem , & K i &
. aggregatum eorumdem

,
praeter extremos, eft dimidium

plamfub C,& aggregato extremarum vnitatis, &K i

& quoniam inter vnitatem ,& K,tot funt interincdij,

quot vnitarcsin C i ergo exceftus extremorum vnitatis,

& K,ad 2. exceflum confequentium eft vt C,au&us vni-

tatead vnitatem > & componendo, exceftus vnitatis ,

&

K , auftus binario, vel aggregatum ex K , & vnitatead

2. eft vt C , au&us 2 , videlicet D , ad vnitatem
;
permu-

candoq; & conuerrendo, D, dimidiuseftaggregatiex K,
& vnitate ;&planumCD, vel numerus E, dimidius eft

1. p a - ii fub C , & aggregato ex K ,& vnitate i ergo E , eft

a 'gregatum omnium A, vfq; ad K,praeter extremos vni-

tatem, & K : eadem ratione
,
quia exceftus vnitatis, &

K , ad 2. eft vt C, audtus vnitate ad vnitatem idiuiden*

do, exceftus I ,& vnitatis ad 2. eft vtC.ad vnitatem j

permntandoque ,& conuertendo, C, dimidius eft exceG
fusi ,& vnitatis; & duplus C,au<5tus vnitate eft I>&
auCtus ternario eft & compofitus ex 3. & quadruplo
quadrati C, & octuplo eiufdem C , videlicet compofitus

cx 3. & quadruplo E, eft planus IK, & (multiplicando

per 3. planum vnitatis & 3,) compofitus ex 9, & duo-
dccuplo E , videlicet numerus G , eft planoplanum fub

i. K, I, 3, & vnitate tergo B, funt aequales E, denominato

p et G,videlicet fractioni H.Quod,&c. Theor.

Biglti^Xd b
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Theor.ij. Prop. 14.

Vnitatum
,
qua denominantur folidis omnium

L, imparium ab vnitate
,
quotlibet afiumpta d

prima fune minores duodecima parte uni-

tatis»

c* • * • *

TT * TFT* TTT • rTT *

D./j. B. 6 . A. 24. H. 288. F. J97»

S
int (quotlibet vnitates denominata: folidis omnium
imparium :ib vnitate iumpta: in multitudine numeri

D, a prima. Dico C,aggregaras minores efle.^. Fiat

B , binario maior D i & planum B D , iit A cuius duode»

cupi is H; nui audhis mmicrop. Ut F. Ergo A,ad F, mi-

norem habet proportionem
,
quam ad E ; & eft A , ad E

,

vtvnitasad 12. ergo A, ad F, minorem habet proportio-

nem, quam vnitas ad 12. & A , denominatus perF, eft

minor T
*

T . ' unt autem C,aggregata? aequales A,denomi-
nato per F;ergo C,aggregata? sfit minores Quod,&c

Corollarium Primum.

Vnde conflat unitates denominatas folidis

omnium imparium abunitatein infinitum

dtfpofitas , Cf aggregatas ejfc finiu exten*

fioms .

Pr.U.i.

Pr.tMi

o. .isa

fi .11

f
k
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Corollarium Secundum.

pr.itf. i. Tatet etiam, quod vnitates denominata /oli-

dis omnium numerorum ab vnitate junt in

aliqua multitudine d prima
,
qua implent

propofitam extenfionem minorem extenfio-

ne dijpofitarum earumdem in infinttum .

i: , n Theor. 14. Prop. ij. ;;>

- V'
1

’ * v’

Vnitates denominata (olidis omnium impa-

t rium ab vnitate , di/pofita in infinitum,
£2*

' ’ dggregatajunt aquales ~
.

‘i.
*

v • ?:.

• .Ti *•
. . T •

;

A
;

B— c—D — E— F— G— H— I «

S
lntin A,difpofita£ in infinitum ,& aggregare unita-

tes denominata? folidis omnium imparium ab uni-

, r •, Wte. Dico A,j;quaietpe.frc TV- AJias erit A, maior, uel

Cor.i. minoV T
'

r . Sit maior igirur in aliqua niiiltitudinefumpt£
pr.14.

pr jma un jcar^s , n Ajdifpofitte implent^ : fithuiufmo-

-:<Ji piuJtitudinis numcrusB, qui unitate adie&a fiatC;

Dcf. i*, ergo aliquot unitates in A, dilpofitae fumptae a prima in

Pr. 14, 1. multitudine numeri C, fune maiores quod eftabfur-
0 dum:
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dum: non eft igitur A, maior T

*

T . Sit minor, & data pro» Pr.ij.i.

portione minoris in^quahtatis A, ad .,-5, inueniatur al-

tera maior,qua? fit numeri I, quem numerus 1 2. mtriarur

per D , ad E , vnitate maiorem i& ipfius D» fit ncnuplus

Fj & inueniatur numerus G, qui metiatur nutoerum non Prop.7,*.'

minorem F,per feipfiim au £tuin binario, & fumantur

vnitates in A , difpofitae a prima in multitudine numeri

G i & aflumptarum ftimma fit H: confiat H, efife portio-

nem ipfius A >& aequalem produ&o ex numeroG , in fe Pr.u.».

ipfum binario au ifium denominato per duodecuplum-»

eiufdem produdti addito 9: quia autem produdiusex G

»

in fe ipfum binario audtum non eft minor Fj etiam deno- Pr.44.1.

minatus per duodecuplum eiufdem produ&i addito 9»no

eft minor F ,
denominatoper duodecuplum F ,additOft>

& ( diu idcndo vtrumq; numerum fraifijonis per 9» ) non

eft minor D , denominato per duodecuplum D j audtum

initate; eft autem I ,duodecuplus D i&I , auiftus vni-

tate eft E ; ergo H, non eft minor D , denominato per E
fed quia D, adi, eft vt unitas ad 12.ucl.jV ad unitatemj

.
{

& I ,
ad E , maiorem proportionem habet

,
quam A , ad

TV,ergo ex aequo in perturbata D» ad E, uel D, deno-

minatus per E , ad unitate habet maiorem proportione

,

quam Aunaior igitur eft D,denominatus per E,quam A;

& non eft H , minor D , denominato per E ; ergo H , eft

maior A,pars toto,quod eft abfurdum:Non igitur Agi-

nor eft neque maiorsergo A,eft aequalis f̂.Qupd,&c. ,

Theor. ij. Prop.16.
I r- » ,

.
•'

JI t * y. • t Va * . * » * r •
, \ ' - » *

Vnitates denominata [olidis omnium impa-

rium ab vnitate
,
quothbet ajjumpta d pri«

m*

y
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x

ma ad fuccedentes in infinitum funt , vt

quadruplum plani jub numero multttucU-

ms ajfumptarum , (f numero binario ma-
iore ad ternarium.

A —- b°—— —
VNiratum,qua? denominanturfolidisomnium impa-

rium ab vnirate fmr quorJibera(Tumpt$ A,in mul-

titudine numeri C ,& fuccedentes in infinitum Pla-

nus etiam fubC>& numero binario maiore fit D, cuius

quadruplus F,& duodecuplus E . Dico A ,
ad B , cfie vt

F, ad3« Et quia C,eft multitudo magnitudinum A ; &
D,eft planus fi)bC,& numero binario maiore,& H.duo*

Pr. x8. »• decuplus Di ergo A, funt aequales D,dcnominatoper E,

pr.i8.».i audum nouenario»& aggregatae A, B, funt aequales vui»

tati denominatae per 12. Ergo A, ad aggregatas A,B»
(unt vtD } denominatus per E, audum 9. ad & (mul-

tiplicando per 1 a.) vt fi, denominatus per feipfum au-

dum 9. ad vnitarem, videlicet vt E, ad E, audum9.de
diuidendo per 3 , vt F,ad F, audum 3; ergo diuidendo,

A, ad B, funt vt F, ad 3. Quod, &c.

Theor. i5. Propof. 17.

Vnitatum
,
qua denominantur folidis impa-

rium ab vmtate
,
quotlibet ajfumpta ad vl-

timamfune , vt produfium ex quadruplo
qua-

I
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quadrati multitudinis aflumptarum 'uni-

tate minuto tn idem quadratum auttum

duplo lateris,adfexcuplum etufdem latens

au(dum ternario .
• v • > ' . ' t 1 »• • • ‘ r *' ‘ 1 • ’’

C. 3. E. 4. G.24.M. 15.L. 27. D. ij.

^•tV ttt tJt £ yVr ^.297* £• 81. F. 189»

S
int in multitudine numeri E, aflumprae A , vnitates

denominatae folidis omnium imparium ab unitate;

quarum ultima B ; & fit G, quadrarum rpfius E
, auftum

duplo lateris eiufdcm; & M, quadruplumeiufdem qua-
drati unitate minutum ; & L, fexcuplum ciufdem E,au-

fiumj. Dico A, ad B, ede ut planum G M, ad L. Sit

H , duodecuplum G,au£tum nouenano: condat A, Pr. 1

Squales ede G, denominato per H : dat C, unitate mi.

nor E; & quadratum C, auctum duplo eiufdcm fitD;
cuius duodecuplus audus 9. dt F;: quia C , ed unitato
minor E , numero multitudinis A » condat C , ede mul-
titudinem A, praeter B •, & A ,

praeter B, aequales, eflc_. Pr. 13.1.

D, denominato per F : tandem dat K, nonuplusexcedus
G, D; condat etiam B, aequalem ede K, denominato per pM4.N
planum F H : & quoniam C , ed aqualis E , unitate mi-
nuto; quadratum G, ed aequale unitati

, & quadrato E

,

dempto duplo E ; & (adiedto communi duplo C, uel du-
plo E, binario minuto) quadratum C,una cum duplo C,
uidelicetnumerusD, aequalis efl quadrato £ , unitate

minuto ;ed autem G aequalis eidem quadraro au^to du-
plo E } igitur excediis G, D 5 ed duplus £% audus unita-

te;, gurus trip!u$ dt (cxcuplus E, aucius 3; huiufmcdi ed
numerus £ ; ergo L 3 ed triplus cxcedus G , I) ; & cxccf-

fus G , D ,edoona pars numeri K ; ergo exa’quo L >ad
L Kj

'Digitiied by Goog
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ivj ob c filqiilurn ) v B.4. E. jr. Ft <5. , D#7«it oin

c A ;
A 5- sSf «V : C ! s . G *v

p f /*v • * V r, r| f

• - t >

1

.y • IuL l
f

. * i < - i*

t. ipfarum, A; ergo A, funt aequales plano BD,denomt-
nata per quadruplum BQ, au&urn 8;fed quadruplum

BD » au&utti 8 eft quadruplumplani B D , au<fti 2 s vide-

licet plani E F » ergo A , funt aequales plano BD, deno-

minato per quadruplum E F
:
quia etiam B , eft numerus

ifcUltitudirtis A, quarum vllirna C; conflat B, elfc name^
rum ordinis ,C;& binario, ac vnitate minorem efTenu-

meris,,qui folidum producunt denominatorem C i ergo

pjeft vnkas denominata foHdo fub B,& plano EF>
ergo A , adC , eft vt planum B D , denominatum qua-

druplo plani E F , ad vnitatem denominatam folido fub

B plano E F i& multiplicando per planum E F > vt

planum B D , denominaruYn per 4. ad vnitatem denomi-

natam per Bi & iterum multiplicando per B,vtfo!idum

fub quadrato B , & D • videlicet aggregatum ex cubo B

,

& triplo quadrati B, denominatum per 4. ad vnitatem;&

multiplicando per 4, vt aggregatum ex cubo B, &
triplo quadrati B , ad 4. Quod , &c.

I: Theor. 10. Prop. ti.

c
•; / v ;

Vnitatum
,
qua denominantur [olidis ommu

numerorum conferentium ab unitate,

qualibet ajfumfta adJuccedentes in infini-

tum efl
, ut binarius ad numerum ordinis

ilii ona: 1

-

’

Sint
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VN itarum
,
quo? denominantur /olidis omnium nu-

merorum confequentium abvnitate fit afTumpta
Ajcuius ordims numerus B;& fucccdcnres in infinitum
C. Pico A , ad C , efle vt binai ius ad B . Sit D , agere,gatum earum

,
qua? procedunt C , a prima; quarum eritA, v]tjma ;& numerus multitudinis iplarum Dddem,

qui ordinis afiumpro, videlicet B: ergo A, ad D,eft vta. p.
e* Cl

!

bo B > & tr,P,G ^uadrati B » Punt er!aurem D.adC, vt planum fub B, & ipfo B, ternario
audo; v^elieet vt compofitum ex quadraro B,& triplo

^ multiplicando per B, vt compofitum

roA 1^ tr,

5
,°^d

I
atiB > ad duplum B; ergo ex

a?vt 2 adB?^odl&l
dUP UmBi& dluidendo P“

Theor.ii. Prop.u.

Vnitatum, qua denominantur folidis omniS
numerorum ab vmtate

,
quoti,bet ajfum-

pU non a pnma ad /ueeedente, in wfini

.

tum funt , vt produdus txnumtro multi-
tudmts tpfarumw numeri, Urnam mato.
r,m audus duplo piamJubtodtmnumero

,

& multitudine procedentium
, ad ptodu-

dttm ex numero multitudinit praceden

•

. ,

~ * K tittm

IO. ».

9.*•

•nv
&
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74 Nou* 'Quadratur*

uum innumerum ternum maiorem au*

8um binario.
, ,

, . > Tatntnimonja xap, r.uut'./-!
\ j

A. 2. B. j. M. j. P. 8. E. 40. F. 1$$.

G « • vi * « 1 i
r sf n r Tro xrv 1 1

K.30. L. 12. O.J. C. io. D.48.

V Nitatum,quae denominantur fp^idis oninium nu-
merorum ab vnitate fint afiumptaeH,non a priipa

in multitudine numeri B
;
quibus in infini{u/n fuc^eden-

ces Ii& praecedentes G,in multitudine numeri A,- &
produdlus ex B,in numerum ternario maiorem auflus
duplo plariiBA, fit Kj fit etiam 0 > ternario maiorA ,&
planus AO, fit C, qui au&us binario fiat L. Dico H, ad
1 , tfte vt K , ad L . Fiat M , aggregatum e$ A , B i & P,
ternario maior M; & planus PM, fit Ei cuius quadrupiiis

au dius numero 8. fit F : ergo M, eft multitudo ipfarum

G, H » & funt G , H , aequales E, denominato per F : fiat

etiam D, quadruplus Li quoffiam L , exceditC ,
per bi-

narium ; etiam D, excedit quadruplum C, per 8i ergo G,
sut c quales C, denominato per D; ergo excefius G,&ii>
Tupra G > videlicet H ,funt aetjuafesexcefiai' numeri fe,

denominati per F , fupra numerurta C*denominatum per

D quia D» F , excedunt per 8. quadruplos C, E,- ergo
excefius fradtionu E, per F,& C, per D, eft octuplus

excefius E >C, denominatus per planum D F :
quoniam

etiam 3. eft idem excefius tum P , M.tumO, A» viciflim

excefius P, O, eft aequalis exceftui M, A; videlicet nume-
ro B i ergo excefius planorum PM , OA, videlicet excef-

Tus E , C , eft aequalis plano fub B, & aggregato A, Pi eft:

autem P, aequalis M,&3 ;

&

M

,

aequalis A , & B j ergo

aggregatum A , P , eft aggregatum ex B , 3

,

& duplo A

;

& planum fub B ,& aggregatoA , P , eft aggregatum ex
qua-

i



tArithmeticf . 75
quadrato B , triplo B , & duplo pTarfi A B j videlicet pro-

dudfcs^ B*1n- humerum ternario maioremau&us du-

J

>lo plani BA»‘ cuiufmodieft numerus KjergoK,c fi excef»

iis E , Gi & H j funt aequales oduplo K , denominato
per planum DF ; ergo H , ad H , G , funt vt oduplus K

,

denominatus plano D F , ad E , denominatum per F »

&

multiplicando per F,vt oduplus K, denominatus per D,
ad Ei funt autem G,H3 ad I , vt E, ad 2 : ergo ex aequo

K } ad I , funt vt oduplus K , denominatus per D , ad 2;

& diuidendo per 2.vt quadruplus K , denominatus per

D , ad vnitatem ; vel vt quadruplus K , ad D > ergofquia

D )dl quadruplus L .diuidendo etiam per 4 )H, adi,
funt vt K, ad L. Quod, &c.

< J >3 i c mnu tlSy* 03££$Tl9Mi *5o < kJ d Jf % TJ

Theor.12. Prop. 13.

Vilitates denominata [olidis omnium impa-

rium ab vmtate
,
quotlibet ajfumpta d pri-

ma funt aquales produtto numeri multitii-

dmis tpfarum in numerum binario mato-

remjdenommatoper duodecuplum etu/dem,
' addito femper p»

S
int A,imparesab vnitate; quorum folidisdenomi-

nara? fint vnitates B
»
quarum multitudo a prima fit

numerus C; & C, audus binario fiat D ; & planus CD,
fit E ; cuius duodecuplusaudus 9 fit G >& ex denomi-

natione E , per G , fiat fradio H . Dico B , effe aequales

H. Sintl,K, vltimi, qui adhibentur in denominatione

K 2 B;

Prop. 9.2.

.1

ff.
Goog

4 JsJ
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A. i. 3. j. I. 7. K. 9.
B • »" tt m rrr
C. 3. D. j. E. 1 y. G. 189. H. ,yr

Prop.4.i. ®

»

cro° ûnt ^r^uales aggregato ex omnibus difpofitis

in A jvfquc ad K, praeter vnitatem ,& K, denominato
pcrplanoplanumfub K, 1,3 , & vnitate :& quia terni

A , denominant fingulas B» multitudo difpontotum in

A, vfqueadK, binario maior eft multitudine B, videli-

cet numero C ; ergo numerus C , eft multitudo omnium
A , vfq» ad K ,

praeter duos extremos vnitatem ,& K ; &
Prop.i.i« aggregatum eorumdem

,
praeter extremos, eft dimidium

plamfub C,& aggregato extremarum vnitatis, &K;
& quoniam inter vnitatem, & K,tot funt interincdij,

quot vnitatesin C i ergo exceftus extremorum vnitatis,

& K,ad 2. exceftum confequentium eft vt C,au&us vni-

tatead vnitatem > & componendo, exceftus vnitatis ,

&

K , au &us binario , vel aggregatum ex K ,& vniratcad

2. eft vt C,au<ftus 2 , videlicet D, ad vnitatem ;pcrmu*
candoq; & conuertendo, D, dimidiuseftaggregatiex K,
de vnitate ; & planumCD , vel numerus E, dimidius eft

rrop.x.i. p j iifubC,& aggregato ex K,& vnitate; ergo E, eft

a 'gregatum omnium A, vfq; ad K,praeter extremos vni-

tarem, & K : eadem ratione
,
quia exceftus vnitatis, &

K ,ad 2. eft vt C, au&us vnitate ad vnitatem idiuiden*
do, exceftus I ,& vnitatis ad 2. eft vtC.ad vnitatem;
permutandoque ,& conuertendo, C, dimidius eft exceG
lusi ,& vnitatis; & duplus C,au<ftus vnitate eftl>&
auCtus ternario eft K;& compofitus ex 3. & quadruplo
quadrati C, & octuplo eiufdem C , videlicet compofitus

cx 3. & quadruplo E, eft planus IK, & (multiplicando

per 3. planum vnitatis & 3.) compofitus ex 9, & duo-
dccupio E , videlicet numerus G ,

eft planoplanutn fub
Prop.j.j. K, I, 3, & vnitate tergo B, funt aquales E, denominato

p et G,videlicet fra£tioniH.Quod,&c. Theor.

Dii

'T
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• Theor.ij. Prop. 14.

Vvitatum, qua denominantur (olidis omnium

imparium ab vnitate
,
quotlibet afumpta4

prima funt minores duodecima parte vni-

tatis•

C' * « • *

Tr • TBT * ITT * TTT •

D.4. B. 6. A. 24. H. 288. F. 297«

S
int (quotlibet vnitates denominare folidis omnium
imparium :ib vnitate fumpta? in multitudine numeri

D > a prima . DicoC , aggregaras minores efle^ . Fiat

B,bi rjario maior D i & planum B D , fir A ; cuius duode»

cupi is E» nui audhis 'mmcrop. fir F. ErgoA,ad F, mi-

norem habet proportionem
,
quam ad E ; & eft A , ad E ,

vt vnitasad 12. ergo A, ad F, minorem habet proportio*

nem, quam vnirasad 12. & A , denominatus perF,cft

minor unt autem C,aggregata- a:quales A,denomi-

nato per F,ergo C,aggregata? sut minores Quod,&c

Corollarium Primum.

Vnde conflat vnitates denominatas folidis

omnium imparium ab vnitatem infinitum

dtfpofitas , & aggregatas ejfcfiniu exten-

tionis .

Co-

Pr.ij.».'

Pr.ij.il

o, .1;a

t * A<1
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Corollarium Secundum.

pr.u. i. Patet etiam
,
quod vnitates denominata fili-

dis omnium numerorum abvnitate funt in

aliqua multitudine a prima ,
tmplent

propofttam extenfionem minorem extenfio-

ne dtjpofitarum earumdem tn infinitum .

/ Theor. 14. Prop. 15.

-
!

* 1

Vnitates denominata foltdis omnium impa-

t 4^ vnitate , difpo/ita tn infinitum, £2
*

* AggregataJunt Aquales ~ .

V < . «

• «it I «Vi —
*

f

o, a—
>

B— C—D— E— F— G H— I

S
lntin A,diTpofic^ in infinitum ,& aggregare unita-

tes denominata* folidis omnium imparium ab uni-

..
_

; . r fcate. Dico Aj^qualeipe.ife^V- AJiaserit A, maior, uel

Cor. z. mmbV T
'

r . Sit maior igitur in aliqua multitudine fumptg
pr.14.H^ pnma unitatis in A,difpofita? implent^ : fithuiufmo-

-:di piuititudinis numerusB, qui unitate adic&a fiatC;

Dcf. i*, ergo aliquot unitates in A, diipofitae Pumptae a prima in

Pr. 14. z. multitudine numeri C, funt maiores^: quod eftabfur-

dum:
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dum: non eft igitur A, maior Sit minor, 8? data pro« Pr.»j.i.

portione minoris in^quahtatis A,ad T
*

T > inueniatur al-

tera maior,quae fit numeti I, quem numerus 1 2. metiatur

per D, ad E, vnitate maiorem j&ipfius D,fit ncnuplus

F; & inueniatur numerus G, qui metiatur nutoerum non Prop.7f
*

minorem F, per feiprum audum binario, & fumantur

vnitates in A , difpofitae a prima in multitudine numeri

G » & aflumptarum fimima fit H: confiat H, efle portio-

nem ipfiusA; & aequalem produ <fio ex numero G, in fe Pr.u.i.

ipfum binario audum denominato per duodecuplum*

eiufdemprodudiadditop: quia autem produdusex G»
in fe ipfum binario audum non eft minor F; etiam deno- Pm*t.

-minatus per duodecuplum eiufdem produdi addito 9416

eft minor F , denominato per duodecuplum F , addito 9,

;

( diuidendo vtrumq*, numerum fradionis per 9 .

)

non

eft minor D , denominato per duodecuplum D , audum
“Vnitate $ eft autem I , duodccuplus D > & I , audus vni-

tate eft E ; ergo H, non eft minor D , denominato per E
fed quia D> adi, eft vtunitasad 1 2. uel-jV ad unitatem,

.
.

& I ,ad E , maiorem proportionem habet
,
quam A ,ad

xV>ergo ex aequo in perturbata D , ad E , uel D, deno-

minatus per E , ad unitate habet maiorem proportione, *

quam Amiaior igitur eft D,denominatus per E,quam A;

& non eft H , minor D , denominato per E i ergo H , eft

maior A,pars toto,quod eft abfurdum:Non igitur Agi-
nor eft neque maionergo A,eft aequalis Xjf.Qupd,&c.

Theor. ij. Prop.id.

Vnitates denominata [olidis omnium impa-

rium ab initate
,
quotlibet ajjumpta d pri-
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quadrati multitudinis afumptarum uni-

tate minuto tn tdem quadratum auftum
duplo lateris,adfexcuplum eiufdem latens

auftum ternario

,

(
. . * :i: ( O ut»

C. 3. E. 4. G.24. M. 15. L. 27. D. ij.

^•tt tvt t^t & rW H. 297. K. 81. F. 189.

S
int in multitudine numeri E

, aftumptae A , vnitates
denominatae fol/dis omnium imparium ab unitate;

quarum ultima B ; & fit G, quadratum ipfius E, audum
duplo lateris eiu/dcm; & M, quadruplumeiufdem qua-
drati unitate minutum ; &L, fexcuplum eiufdem E,au*
dum 3. Dico A, ad B, efle ut planum GM, ad L. Sit
H , duodecuplum G , audtum nouenario: confiat A, Pr.15,».

aquales efle G , denominato perH : fiat C 5 unitate mi-
nor E; & quadratum C, au tfum duplo eiufdem fitD;
cuiusduodecuplus audu&9.fitF;:quia C,eftunitato
minor E , numero multitudinis A » confiat C , efle mul-
titudinem A, pra?ter B

; & A , praeter B, aequales, efle_> pr. 15.*.

D> denominato per F : tandem fiar K, nonuplus excefius
G, D*, confiat etiam B, ecqualem efle K, denominatoper pr44 ,

planum F H : & quoniam C , eft ecqualis E , unitate mi-
nuto; quadratum G> eft aequale unitati

, & quadrato E

,

dempto duplo E ; & (adiedo communi duplo C, uel du-
plo E, binario minuto) quadratum C,una cum duplo C,
uiddicetnumerus D, ecqualis efl quadrato £ , unitate
minuto ; eft autem G Aqualis eidem quadraro au&odu-
plo E ; igitur excefius G, D, eft duplus E, audus unita-
te c,urus tnplu$ eft (excuplus E, auctus 3; fluiufmodi eft

numerus L ,• ergo L , eft triplus excefius G , D ; & excef-
fus G , D , eft nona pars nu meri K ; ergo ex a’quo I. , ad

- -V L K,

1
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KjCft vt 3.ad9.& conuerrendo K» triplus eft ad L: quit
diximus D , «qualem die quadrato E, vnitate minuto

»

duodccuplusipiius D , eft «qualisduodecuplo quadrati
E , minuto 1 2» & (adiedocommuni 9.) duodecuplus D,
audus 9. videlicet numerus F,eft «qualis duodecuplo
quadrati E , minuto 3 i cuius tertia pars eft quadruplus
quadrati E » minutus vnitate» huiufmodi eft numerus M*
ergo M, tertia pars eft ipfius F ;& conuerrendo F, tri-

plus e(l adM t videlicet» vt K,adL ipermutandoq;5c
conuerrendo K , ad F » eft vt L , ad M ; ergo K , denomi-
natus per F, «qualis eft L,denominato per Miquia etiam
diximus A , «quales eflTe G , denominato per H * & B,
«qualem K , denominato per planum FH i ergo A,ad B,
funt vt G , denominatus per H , ad K, denominatum per

FH; & multiplicando per H, vt G,ad K, denominatum
per F ; videlicet vtG , ad L , denominatum perM ; ergo
/'multiplicando per M») A»adB, funt ut planumGM,
adL . Quod , &c.

0 1
.

* '
4 • ' 1 ! i * * # '

.

< . »••! IvJ* i-f f

Theor. 17. Prop. 18.

Vnitatu,qt4A denominatur[olidis imparium ab

vmtate
yquMetajfumpta adfuccedctes in

infinitum efl
, vt 0daplui numert ordinis

afiumpta aucius 4. ad quadruplum qua-

drati etufdem vmtate minutum .
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VNitarum
, quae denominantur /olidisimparium ab

vnitate /it al/umpta Bj cuius ordinis numerus Ej&
ipfi B, fuccedentes in infinitum C ; fit etiam D , quadru-
plus quadrati E, vnitare minutus ; & F, duplus E^au&us
vnitate. Dico B, ad C, e/Te vt quadruplus F, ad D . Ag-
gregentur in A , tum B > tum quae ipfam B

,
praecedunt a

pnma:quia E, eft numerus ordinis B;cft etia mulrirudinis
collegarum in A: fiat G, squalis quadraroE , auclodu-
plo lateris eiufdem

}
quoniam igitur B, ad A, funt vt fex. Pr< , . a .

cuplum E, audlum 3 ; videlicet vt triplus F, ad planum
G D» funtautem A, adC, vtquadrup!umG,ad3 i & p
dimdendo per 4. vt G, ad • i & multiplicando per D } vt

“

planum G D, ad triplum D } denominatum per 4; ergo ex
aequo B, ad Cjfunt vt triplus F,ad rriplum D, denomina-
tum per 4; & diuidendo per 3,iyr F, ad D, denominatum
per 4 ; & multiplicando per 4 , B, ad C , funt vt quadru*
plus F, ad D. Quodj&c.

t t t

•Ou f rl

<H ;

Vrutatum
,
qua denominantur /Iolidis omnium

imfartum ab unitate, quotlibet afjumpta
non a prima

, ad fuccedentes tn mfwttwn
funt , ut planus numeri afiumptarum,&

.

numeri binario maioris.auttus duplo plani

fttb numeris afttimptaruin
,

praceden-

Uum > ad planam Jub numero prtceden-
• 5» L 2 tiurn

,

Theor. 18. Prop. ip. cT

if»5

141 .ri

.MO‘f

{ 4(^1

4T
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ttum\ &* numero binario maiore auftum

femper fractioni io qua 3. denominatur

per 4..

A. j* B, 2.

D i « t p f r rtt tvt rrr c * «r*rr T*rv ^
F.15. K.20. H.$y.

VNitatum, quae denominantur folidis omnium im-
parium ab vnitate fint afiumpta? E, non a prima

in rpulcicudine numeri B; quas in infinitum fuccedentes
•* ' C,»& praecedentes D, in multitudine numeii A; fit au-

tem L
,
planus numeri B, & numeri binario maioris i &

M, duplus plani fub numeris A, B j & F, planus numeri
A, & numeri binario maioris. Dico E, ad C,efie,vt ag-
gregatum L, M, adF>audum£ vnitatis. FiatG>nouc-
nario maior duodecuplo ipfius F,- & H,produdusex
aggregato A, B, in numerum binario maiorem; & I, no-

Pr.15.1. ucnario maior duodecuplo ipfius H: confiat D, aequales

efie F, denominato per G? & D, E, fimul aequales H , de»

Pr.44.!. nominato per I;& E, aequales nonuplo excefius H, F,

denominato per planum G I ; fit K, excefius H, I; ergo E,

ad aggregatas A, E»funt vt nonupIusK, denominatus
plano G,ad H, denominatum per I;& multiplicando per

I, vt nonuplus K , denominatus per G,ad H; & multipli-

cando per 4. vt quater nonuplus, vel ter duodecuplus K,

Pr.i^.1. denominatus per G, ad quadruplum H; funt autem ag-

gregarae A,E,adC, vt quadruplus H , ad 3; ergo ex
squali E,ad C, funt ut ter duodecuplusK , denominatus
per G, ad 3;& diuidendo per 3 ; vt duodecuplus K , de-

nominatus per G, ad vnicatem; & multiplicando per G>
vt duodecuplus K,ad G,vel ad duodecuplum F,audum

9>&

Jk . Digitizedby

I

L 8. M. 1*

G.189. I.429.
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,

8 *

p;&diuidendoper 12. vt K, ad F,au<flum T
*
T , vel£: &

quoniam funt quatuor magnitudines A , aggregatum ex

A, B, & numeri binario maiores ipfis, eodem exccflTu B,

fefc excedentes*, ergo planum fub maioribus, videlicet

H, excedit plinum fub minoribus, videlicet F, plano fub

B, & aggregato ex maxima
, & minirna , videlicet ex bi-

nario,B,& duplo A; planum autem fub B,& compotito
cx binario, & B, eft L 3 & planum fub B, & duplo A, eft

Mj ergo excelfus H, F, videlicet K , eft aequalis aggrega-

to L, M ,* ergo H, ad C, funt vt aggregatum L , M, ad F,

auftum Quod,&c.

Vilitatum
,
qua denominantur (olidis nume-

rorum Arithmetice dtfpofitorum ah vnita„

1 te, quotlthet ajjumpta d primaJunt aqua-

les frattwni , cuius numerator eft multi* *

plex plani (ub multitudine a/suptarum ,&
excefiu auttt excefiu, & binario

,
per eam-

r de multitudtnem',denominator vero multi-

plex numeratoris per duplum compofiti ex

quadrato , & numero exctjfus , auttus dul

pio quadrato compofiti ex eodem excejfu 9

& vnitate .

•i

Theor.tp. Prop.20.
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v ^
A i i < * * • »

ir xrir r-sTr tvtt rrnr twvr»

B. 3. C.7. l). 2». E. 24. F. 25. G. 26.

L* 4. N. 22. I.24. H* 182. K.4368.

S
Tnt A, vnitaccs denominat* folidis numerorum Ari-

thmetice difpofitorum ab vnitate cum excefTu B,

fumpta: in multitudine numeri C; fit aurem D, planum

G B; & D, au&us B, fit E
;
quo fingulis duabus vnitati-

busauvto fiant F,&G: confiat G,efife «qualem plano

C B, autfio B, & binario : & quia C, efi mu Itirudo Ai’
t
&

terni Arithmetice difpofiti denominant fingulas A ,• ergo

numerus binario maior C, efi multitudo eorum, qui

adhibetur in denominatione fumptarum A; & propterea

C, multitudo efi intermediorum
,
pra?ter extremos ; fed

quot funt intermedij, totuplex efi excefius penultimi , &
vmtatis ad excefium confequentium •, ergo planum B C,

videlicet numerus D,efi excefius penultimi, & vnitatis j

& D,au&us B, videlicet E, efi excefius vlrimi,& vnita-

tis; & E, au&us vnitate videlicet F, efi vlrimus$& G ag-

gregatum extremorum F, & unitatis : ex duftu G,inC,

Pr. *, ». fiat H; confiat etiam H , efle duplum aggregati interme-

diorum . Sit I, duplum compofiti ex quadraro,& nume-

ro B-, & cx du&u H, in I, fiat K ; & compofitum ex B, &
unitatefit L i confiat L,eifc fecundum Arithmetice difi-

politorum ab unitate . Dico A,«cjualcs cfie H, denomi-

nato per compofitum ex K,& duplo quadrati L . Fiat N,

cpmpofitus ex D,& vnuace i confiat N,efie penultimum

Arithmeticedifpofitorum ab unitate; ergo difpofirionis

Afftlrnetrca*'pnmi'funt vniras;&: L > ultimi uero N,& Fi

& extremi unitas^,&F : quoniam unitas ad duplum B;

pr.3. z.
vel FI, ad duplum plani B H; vel dimidium FI,an planum

B H,efi vt aggregatum intermediorumad excefium pla-

ni N F,fuperL, planum unitatis, &U efi autem aggre-

gatum

J
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garum intermediorum dimidium H$ etgo exceflus plani

NL, fuperL, eft planum BH.& planum N F, eft squa-
le plano B H,& L ; & folidum L N F, eft aequale (olido

L B H, audo quadrato L,- quoniam autem L, eft aequalis

B, & unitati; planum L B, eft aequale compofito ex qua-
drato 15, & numero B; videlicet dimidio I ; ergo folidum
LBH, eft a?quale dimidioplani HI; uiddiccr dimidio
K; ergo folidum LN F, uelplanoplanum unitatis,L,Ni
& F, eft dimidium K

, 3udum quadraro L;ergoAfunc
squales dimidio H , denominato per dimidium K, au-
dum quadrato L; & multiplicando utrumque numerum
fradionis per 2.funr aequales H, denominato per K, au»
dum duplo quadrato L . Quod,&c*

Theor. 20. Prop. 21.

Vtutatum, quA denominantur[olidisomnium
Arithmetice dtjpofitorum ab vnitate

,
quot-

Met aflumptA a prima funt minores vnita-

te denominata duplo compojttt ex quadra»
to, & numero exceflus.

C

S
int C, quotlibet unirates denominata? (olidis omnifi
Arithmetice difpofitorum ab unirate

,
fumpt* in

qualibet multitudine a prima;& (it D,duplum compotiti
ex quadrato

, & numero excelfus difpofitioms Arithme-
ticae . DicoC , minores efle unitate denominata D.-Sie

E,
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E , mul tiplcx pJam multitudinis aflumptarum ,
audi nu-

mero exceffus , & binario, per eamdem mulritudinem-,&

F,multiplex E, per D i & G, duplum quadrari qompofiti

Pr. 29, i. ex eodem cxcedu ,& unitate; ergo C , funt aquales E

»

denominaro per F, audum G;&Cj ad unitatem fun?

/ ut F. i denominatus per F , audum G, ad unitatem; uide-

licct ut E , ad compofitum ex F , & G ; habet autem E

,

ad compofitum ex F t & G , minorem proportione quam

E, ad F;& E ,ad F,cft ut unitas adD» uel ut unitas de-

nominata per D , ad unitatem ; ergo C ,ad unitatem ha-

bent minorem proportionem
,
quam unitas denominata

per D, ad eamdem unitatem i ergo C,funt minoresuni-

tate denominata per D. Quod , &c.

Corollarium Primum.

pmj.i. ynde conflat unitates denominatas folidis

omnium numerorum Arithmetice dtfpofi-

torum ah unitate in infinitum di(pofitas ,

&* aggregatas ejje finita extenfioms •

Corollarium Secundum

.

Pr.i6.i. Patet etiam ,
quod unitates denominata (oli-

dts omnium numerorum ah unitate fqnt tn

aliqua multitudine d prima ,
qua implent

propofitamextenfionem minorem ex tenfio-

ne difpofitarum earundem in infinitum •
Jf

Probi.

fc Digil

I
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Probi. 2. Prop. 12,

t'

-Datis tribus numeris
} quartum inuenire

,
qui

non minorem primo dato metiaturperpia

•

num fui ipfius, & alterius dati i auctum
tertio dato.

S
int BjC #D > tres numeri dati j opportet inuenire
quartum

,
qui metiatur numerum non minorem da-

to B, per planum fui ipfius, & C,au61um D. Aggregati
ex quadratoD

, & quadruplo plani BC, fit radix qua-
drata E i qua? diuidatur per duplum C , vt fiat quotiens
F : item D, diuidatur per duplum C, vt fiat quotiens G,
& fit A , non minor exccftu F , G . Dico A , metiri nu-
merum non minorem B, per planum AC,auaum D.
Quoniam A , non eft minor exceflu F, Gj ergo aggrega-
tum AG,non eft minus Fj & (multiplicando per duplum
C, )duplum aggregati ex planisAC, GC, non eft mi-
rus duplo plani FC : & quia G , eft quotiens diuiftonis
D

»
per duplum C ; duplum planiG C , eft numerusD

:

item quia F,cft quotiens diuifionis E, per duplum C,-
duplum plani FC,eft E

;

ergo aggregatum ex duplo
planiAC , & D , non eft minus E ; & quadrarum aggre-
gatiex duploplani A C , & numero D , videlicet aggre-
gatum ex quadruplo planoplani quadratorum A, C, &
quadruplo iolidi ACD

,

& quadrato D , non eft minus
quadrato E, videlicet aggregato ex quadrato D,& qua-

M druplo
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Coro!!.

:

pr.n. z.

J
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druplo plani B C;& (dempco prius communi quadrato

D, ncc non dmidcndo perquadruplupt GO aggregatum
folidi(ubC,& quadraro A, S<?plani A IV, non eft mi-

nus B : fed A , metitur aggregatum (olidi fub C , & qua-

drato A , & plani AD, per planum AC, audtum Di ergo

A , metitur numerum non minorem B, per planurti AC >

au&uinD. Quod,&c.
; r c. i.., . • .1 v:$ \i

Theor. 21. Prop, 23.

Vnttates denominata [olidis omnium nume-

rorum Arithmetica difpofittonis ab vmta-

te , dijpofita in infinitum , & aggregata

i, fiunt aquales vmtati denominata per du-
‘ c pium compofiti ex quadrato^ & numtro

excejfus confiequenttu eiu/dem difipofitionrsi

#un hil -1. e
A ;>i\Cl b' • r* : » '• <’on < i - 'i #

A ^, 1)') — L* .24. M.^r
B— C-—

I

—

D

—

E

—

F

— N.11S.O.3.P.J.G—

*

H — — '

S
int in A , difpofita?in infinitum , & aggregata! vnita-

tcs denominatae folidis omnium numerorum Ari-

thmetica? d/fpofitionis ab vnitatei & fit L ,
duplus com.

pofiti ex quadrato, & numero excefius confequentmm

ciufdein Arithmeticx difpofitionis> & M , fit vnitas de-

nominata per L. Dico,quod A ,eftxqualis M. Alias

. erit A
,
maior, vel minor M. Sic maiori igitur in aliqua

multitudine fumptx a prima vnitates in A ,
difpofitae

implent M: fit huiufmodi multitudinis numerus B, qui

vnicate
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vnitate adie&a fiat Ci ergo aliquot vnitatesin A,difpo- Def.io.

fit« fumpt^a prima in multitudine numeri G,ftmtma io*

resMjquod eft abfurdum : ndneft igitur A , maiorM . Pr. n.a.

Sit minon & data proportione minoris inaequalitatis A, Pr. »$.i.

ad M,inueniatiir altera maior, quae fit numeri I.quem

t , metiatur per D , ad £, numerum vnitatemaioremi&
& ipfius D, fiat multiplex F, per N, quadratum compo-
fiti ex excefiii confequentium , & vnitate; & datis tribus p r. 12.2.

numeris F , excf(Tu difpofitionis O ,& P , aggregato ex

O ,& binario
,
quartus inueniatur G

,
qui metiatur nu-

merum non minorem F, perplanum GO, au&om P,-&
(limantur vnitates in A , difpofita? a prima in multitudi-

ne numeri G > & aflTumptarum fumma fit H : confiat H ,

cflfe portionem ipfius A » & a»qualem j>rpdu&o ex nume. pft z<

10 G, in planum GO ,audumP , denominato per mul-
tiplex eiufdem produci fecundumX ,au<2um N : quia
autem produdus ex G , in planum GO , autfium P, non
efi minor F; etiam denominatus per fui ipfius multiplice pr.44. 1.

fecundum L ,audum N, non eftmmor F, denominato
per multiplicem F, fecundum L, au&umN i & (diuiden-

do vtrumq» numerum fta&ionis per N,) non cfi minor
D, denominato per multiplicem D,fecundum L.ainftum

vnitate i eft autem I, multiplex D , fecundum Li&I,
auftus vnitate eft Ei ergoH , non eft minor D, denomi-
nato pefJE : /ed,quia 1) , ad I ,eft vr vnitasad I } vel vt

M,(vnitas denominata per L, ).advmtatcm ;& I,ad
E , maiorem proportionem habtr

,
quam A , adM ; ergo

ex«quo jn perturbata D,ad E.vcl D, denominatus
per E , ad vnitatem habet maiorem proportione

,
quam

Ai maior igitur eft P vdenominatusper E, quam A ;&
non eft H , minor D, denominato per E? ergo H , eft

maior A
,
parsroto

,
quod eft abfurdum: non igitur A,

minor eft M, neque maior 1 ergo A, eft «qualis M.
Quod,Cdc.

M 2 Theor.
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i lii loMp-hog . > ‘f.r! • ,»u,.X6li;l»

Theor. 22. Propof. 24.

Vnitates denominata foltdts numeroru Arith-

metice difpofitorum ab vnitate
, quotlibet

affumpta a prima ad [accedente* in infini-

tum funt , vt produftus ex plano exceffus

conferentium Arithmetice difpofitorum ,

0* multitudinis ajfumptarum dutto inJe

tpfum auftum eodem excejfu , & binario ,

ad compofitum ex eodem excejfu , Zf
vnitate .

i
’ .1 . 11 j

1
'

T «r V

A.2. B.j. D.d. C.ii. L-22. E.6tf.F.4.I.i2.G*264.H.i5.

Ity S - ___ - _____

S
int R, quotlibet vnitates denominata folidis nume-
rorum Arithmetice difpofitorum ab vnitate, cum

excefTu B,fumptaea prima in multitudine numeri A;fuc-
cedentes vero in infinitum fintdifpofita» ,& aggregatas
iaS j & planum AB , fit D ;& D, auftusB, & binario fit

C; & exdu&u C, in A , fiat L i & cx L , in B , fiat E:
condat E, ede producum ex D,inC: fit F, compofitus
ex B,& vnitate. Dico R,adS,efle, vt E,adF. Duca-
tur F , in B, vt fiat I : condat I , dTe compofitum cx qua-

drato , & numero B : ducatur etiam F , in E , vt fiat G

:

quoniam E , eft produ&us LB ; ergo G , ed productus L
B F i ed autem I

,
productus B F > ergo G , ed productus

. U' s U:
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L I : Hat ipfius F, quadratum H: confiat R , efle a*qualcs Pr.

Lj denominato per duplum G , audum duploH ;& ag- pr,

gregatas R , S , xquales efie vnitati denominata* per du*
pium I ; Ergo R , ad aggregatas R, S, ita fe habent vt L,
denominatus per duplum G, audum duplo H, ad vnira-
tem denominatam duplo Ij & multiplicando per 2 .vt L,
denominatus per G, audum H,ad vnitatem denomina-
tam per 1 ; & multiplicando per Ii vt produdum L I, vi-
delicet G , denominatusptr G, audum H, ad vnitatem;
& (multiplicando per G, audum H,) ira fe habent R,ad
agg rc§atas R s S , vt G , ad compofirum ex G > H ;& di«

Uidendo, R ,ad*S
, ita fe habent vtGj adH; uidelicet

ut planum F E, ad quadrarum F;&(diuidendoperFj)
funtR,adS,utE,ad F. Quod,&c.

Thcor. 23. Prop. jj. . 3

Produdus duorum laterum efi maior ,
quam

rJt ad eorumdem differentiam fit/vt minus
latusad vmtatem

j& excejjus efi minoris

;
lateris quadratus.

A. 5’• C. 3» B. 2*

c
% •

: \ •'

S
int dux magnitudines A, B; quarum fit B, minor;
& differentia C. Dico quod produdus AB, minu-

tus quadrato B, ad C, eftvt B, ad vnitatem. Quonia
A ,xqualis efi aggregato C, B; produdus AB, eft aqua»
lisaggrcgatoptodudi CB,& quadrati B; ergo produ-

dus
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6tus AB,minutus quadrato B,eft «qualis produco C B;

eft autem produ&us CB,ad C , vt B , ad vnitarem j ergo

produttus AB, minutus quadrato B ,ad C ,eft vtB,ad

vnitatem. Qjpd>&c.

-£ Theor. 24. Prop. 25.

Vnitates denominata /olidis numerorum

Arithmetice dt/pofitorum
,
quotlibet af

/tempta funt minores vmtate denominata

foltdo /ub duplo exce/fu , & minimis nu-

meris .

B. 2. 8 .

irr*

E. n.
«

TXT*

F. 14*

D. 6.

S
int in A , difpofita? quotlibet vnitates denominatae

folidis Arithmetice difpofitorum; quorum primus

B;fecundus C;& duplus exceffiis confcquentium D.

D.ica A .minores eflevnitate denominata folido BCD

.

Arithmetice difpofitorum
,
qui adhibentur indenomi*

natione vnitatum A.fint penoitimus E.&vltimusF:

ergo A, funt «quales aggregato ex intermedijs, praeter

B, F, denominato per planopIanumBCEF, ergo A,ad

vnitatem funt , vt aggregatum ex intermedijs praeter B

,

F,ad planoplanutnBCEF > videlicet proportionem ha-

bent compofira. ex proportiorrbusinrcrmediotuprarter

B, F , ad cxceflum planorum EF, BC, & huius exceflus

• ad planoplanum BCEF:crt autem proportiointerme-

djorum praster B, F ,ad exceflum planorum E F , B C

,

eadem
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eadem proportioni vnitatis ad D proportio ex ceflfus Pr.*y.t.

planorum EF, BC,ad planoplanum BCEF,minor pro-

portione vnitar^s ad planum BC; vel multiplicandoper

D ,
minor proportione D , ad (olidum D B C > ergo ex ^

arquo proportio intermediorum procer AF,ad planopla-

mitfi BCEF
,
minor cli proportione vniratis ad (olidum

DBC i & aggregatum intermediorum pi arter B, F, deno-

minatum planoplano BCEF, videlicet A, minor eft vni-

tate denominata folidoDBC. Quod,&c.

? \ vj' -i ^ V#

Corollarium Primum.
* i

Vnde conflat unitates denominatas folidis

numerorum Arithmetice dtfpofitorum in

infinitum difpofitas , & aggregatas efje

finita exterfionts

.

m
i * & "'1 '‘-r- >! -i i ; (f’.: ri * % 1

'-
:{fl

Corollarium Secundum, i

• i *• • : . . >
'

- •
i

'J
'•

: T
4

1

;
•

. ;
<• : »(*;,

'
• !: 4 ;i , . I;r?{ f * *(f> •*

etiam, cjucd unitates denominata fili*

dis numerorum Arithmetice dtfpofitorum :
Sl

in altcjua multitudine Junt d prtma
,
qua

implent propofitam extenfionem minorem

txttnfione dtjfofitaru earumde tn infiniti . * •
- .rf

1 - Theor.
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zav i^(>( '
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Theor.25. Prop. 27.

Vnitates denominata (olidis numerorum

Arithmetice dtfpofitorum in infinitum di-

fpofitA ,^ aggregata funt aquales vnitatt

denominata (olido fub duplo excejju , €2
*

minimis numeris .

A. 2. b.j. C.3.

D G.A
H K

S
int numerorum Arithmetice difpofitorum minimi

numeri A, B;quorum exceflus C;& vnitates deno-

minata; folidis eorumdemin infinitum diPpofitae ,& ag-

gregatae fint in D; & vnitas denominata folido fub du*

pio C , & plano AB , fit G . Dico D , e(Te squalem G •

CorolLi. Alias erit D, maior, vel minor G : fit maior; igitur in ali-

pr.i*. i. qua multitudine fumpta? D , a prima implent G : fit

huiufinodi multitudinis numerus D, qui vnitate adie&a

Def.10. fiat K j ergo aliquot diPpofits a prima magnitudinesD >

Pr. 16,*. fumptx in multitudine numeri K , funt maiores G» quod

eftabPurdum: non eft igitur D, maiorG-
Sit D, minorG;&fitdefectusIi&vtI,adG,ita fiat

plani AB,quadratus ad ex diuifione perplanu

Pr.7.2. A B, fiat M ;& inueniatur numerus N, qui multiplican-

do feipPumau&um numero C, producat numerum non
minorem
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V
'

.. , . • t • * *> ‘
f. #,

f
*

*» It I
** I A '

: ^
( j 1 •’**..• *• 5

' j * J J, .

t
• of>r.\icfeV» f

••' <;-v '"-jh. • >0 ;* > 1 ». ot u

A« 2« Bif« O ** P “ C» j»

D -
- - - - i

.

I —— G. jV
M N

minoremM i & inter Arithmetice difpolitos inucniantur

duo numeri confequentes O, P, maiores numero Njergo

etiam planum O P , maius efhplano numeri N , du&i in

feipfum audfcum numero C>& multo maius eft,quam Mi
&f.nu!tiplicando per planum AB,)pIanoplanum ABOP,
maius eft folido ABM, videlicet numeroQ i eft autem

numerus Q, ad quadratum plani A B , vt G , ad I > ergo

planoplanum ABOP,ad quadratum plani AB, maiorem
habet proportionem,quam G, ad I» & per conuerfionem

rationis, planoplanum ABOP, ad exceflum ciufdcm fu-

pra quadratum plani AB,minorem habet proportionem,

quam G , ad D i habet autem exceflus planoplani ABO Pr. ij, *,

P,fupra quadratum plani AB, ad exceflum planorum

O P , A B
,
proportionem eamdem

,
quam planum A B

,

ad vnitatem; vel eamdem, quam vnitas ad vnitatem

denominatam plano AB;vcl(diuidendoper duplum
C,) eamdem, quam vnitas denominata duplo C,ad
vnitatem denominatam folido fub duplo C , & AB , vi-

delicet ad Gjergo ex squali in perturbata planoplanum ..

ABOP , ad exceflum planorum O P , A B ,
minorem ha-

bet proportionem
, quam vnitas denominata duplo C

,

ad D>& conuertendo exceflus planorum OPAB, ad
planoplanum ABOP, maiorem habet proportionem

,

quam D , ad vnitatem denominatam duplo C,eft autem
aggregatum intermediorum numerorum Arithmetice

difpotitorum inter A,P,ad exceflum planorum OP,
AB, vc vnitus ad duplum C i vel vt vnitas denomina-

N ta
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ta duploC, ad vnitatem.crgo cx aequali in perturbata

aggregatum intermediorum inter A, P , ad planoplanum
ABOP, maiorem haber proportionem, quam D>ad
vniraterm & aggregatum intermrdiorum inter A,P*
denominatum plarroplano ABOP, ad vnitatem ha-

bet maiorem proportionem
,
quam D, ad eamdem vni-

tatemi Ergo aggregatum intermediorum inter A*P,
denominatum planoplano ABOP, maius eftquam D i

A. 2 * B. j. O —«•

D
Q__ M N

R ,

C.$.

GrV

quot autem funt inter A , P v intermedij ,
totidem affii*

manrtir a prima carum vnitatum , quae in infinitum^
* ;• • dirpo/itat,&aggrcgatarfuntrnDjquaruma(Tumptariini

aggregatum fit R : conflat R, efTe parrem ,
vel portio*

Pr.^2*. nem ipfius & conflat etiam R ,efTe aequalem

aggregaro intermediorum A,P, denomina-

to per planoplanum A B O P ; ergo R

,

efl maius D, pars toto, quod cfl
"

' abfurdum r non ergo D , eft

miflor G, neque ma.
' ESU"!

!

IV (

: ?r

ib rnvt

e VU ,UO

MjQ.tr
«-ntopo: tq*

fiySJolyoL ny
'

'

r

ror ; ergo D,
eft aequalis ipfi G •

Quod,&c.
^ 1 !

<> c u >n

liqpcuiq
Q »Ti—tff)

H Theor.

i bv CjOO1
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Theor. 25. Prop. 28.: . sa
*

Vnitates denominata folidis numerorum
^Arithmetice difpofitorum ,

quotlibct afi

Jumptx adJuccedentes in infinitum fiunt ,

'ut exceffus plani
, fit a maximis nu-

meris adbibitus in denominatione ajfum •

ftarumfupra planum , fit d mwimis,

4^ fcfcw planum d minimis contentum .

t * *
• (

^ ^ iiio|

• . I - J ic i *
%» e v) * u

2« B. y> 8» C. 11. D. 14. Ei ?,
P 1 1 1 r>

*
* * To T?r r*r* ™ 1 1 1 >

N Vmerorum Arithmetice difpofitorum fint A,B,
minimi cumexceflii Ei & fine F, quotlibct af«

liimpta? , & aggregaraj vnitates denominata; folidis
numerorum difpofitorum Arithmetice ab A ,

B ; & in
ipfarum F, denominatione fint adhibitinumeri C,D #
maximi i &ipfis F,fuccedentes in infinitum di/pofira;,

& aggregata; fint G. Dico F^ad G, effe vt exceffus
planorum CD, AB, ad planum AB. Quoniam F, funt pr.

aequales aggregato intermediorum Arithmetice difpo-
fitorum inter A , D , denominato per planopfanum AB
CD >& G, funt aequato vnitati denominata? folido fub Pr.

duplo E,& plano C D i igitur F, ad G , funt vt aggre-
gatum intermediorum inter A , D s denominatum pia*

N 2 noplano
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A. a. B.*. 8. C. ii. D. 14.

F» r* m rnt G. “
e.$;

noplano A B C D , ad vnitatem denominatam folido

fub duplo E , & plano CD » & multiplicando per pia.

num CDjfbntvt aggregatum intermediorum A,D,
denominatum plano AB, ad vnitatem denominatam
duplo E;& multiplicando per duplum E,vtexceflus
planorum C D, AB, ( eft enim exceffus huiufmodi

multiplex aggregati intermediorum inter A, D,
vt duplum E, vnitatis) denominatus plano

* A B , ad vnitatem ; & multiplicando

etiam per planum AB, funt F,
ad G , vt excdTus planorum

CD i AB, ad planum
AB. Quod,

&c.

Tinis Libri Secundi •
' *

4. M

C OJ .J.

r • NOVAE
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QVADRATVRiE
ARITHMETICA

S E V

De Additione Fra&ionum

LIBER TERT1VS,
In quo eorum, quae fuperioribus Libris

demonftrata funt
,
generaliora-

traduntur principia.

< Theorema i. Propofitio i.

*Difpofitis quomodohbet magnitudinibus > *vt

aftumptis totidem femper fecundum ali-

' quem numerum
,fingula excedantfingulas

procedentes pariter totidem fumptas ordi*

1

nis eiufdem > ex denominatione buiufmodi

. excejfuum magnitudinum ordinis eiufdem

per produftum tum ex magnitudinibus >

i
quarum[unt excefius , tum etiam ex inter-

medias
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mcdijs,fiunt fradtones
,
quarum aggrega-

tum ett excejjus produdorum totidem U-
' Urum ab extremis htnc inde

%
denominatus

per produdum dupli numeri Uterum ab

ijfdem extremis •

A—B—C—D— E— F— G «—H

—

I— K— L—M—N— P—
Q^- R — S — T — X — Y —

D Ifpofitis quomodolibet magnitudinibus A , B, C,
D, E ,F» G , vtalfumptis totidem femper fecun-

dum aliquem numerum , vtpote fingulae D , E , F , fupe.

rent lingulas totidem fumptas pra?cedentes A , B , C , &
fimiliter E,F ,G,fuperenc B, C, D,& fic deinceps; ex

denominarioneexcefliis D,A,per produdum earumdem
excedentium D, A ,& intermediarum B,C,fiat fradio

I }& fimiliter ex denominatione excefluum E , B ; F , C >

G,D; H, E,pcrprodudosBC D E,CDEF, DEFG>
EFGH, fiant fradiones K^L, M , N ; & quotfunt A*
B , C , vel D , E , F , &c. totidem fint extrema» maxima»
F,G ,H,& minimae A, B,C> & ex denominatione^

exceflus produ di extremarum hinc inde F G H , ABC

,

per produdum omnium earumdem extremarum ABCF
GH , fiat fradic P . Dico I , K , L , M ,N , aggregatas

aquales eflTe P . Ex totidem femper confequcnttbus A B
C, BCD, &c. fiant produdi Q^R,S,T,X,Y

:
quo-

niam Q , eft produdum ABC » & K , produdum BCD *

plamim , eit producum ex produdis ABC, BCD

»

ergo A, D ,& produdus A BC D, fu nt homologi ratio-

nis eiuftfem laterum Q,K,& eorumdem latetum plani

QH»



o

Arithmetice. \ fogi
QR i ergo cxcdTus D>A 9 ad produ&um ABCD.eft vt
cxceflusR } Q,adplanumQk j-trgoexcelTus E)»A,de»
nominatus produco A BC D, vrtktirct fraftio ls eft

aqualis exceflui R
, Q^ denominato planoQR : fimili-

ter demon ftrabirtrtis K , L, M ,N, arquafes e*cefltl>us S,
R iT,S rX ,T> YjX, denominatisplanis RS»ST,TX,
X Y j ergo colligendo I, K, L., JW, N, funt aquales.

«xccfl?busconfcquentiumQ
s R,S,T,X rY,detiomina-

tis eorumdem confequentiu planis j videlicet vni cxcefc Pr.V, x*

fui extremorum Y, Q, denominato eorurnthm extremo*
rum planoQY : eft autem Y,produAum FGH;&QV

produdUim ABC, ergo exceflus Y, Q, denominatus
planoQ^Y t eftaqualis excdTuiprodu&ortimFGH , A
BC , denomina roproda&o ABCFG H , videlicet fra*

dioni P : ergo I, K, L, M , N , compotit* , & aggregat*
font aquales P. Quod

Theor. 2. Prop. 2.

Difpofitts Arithmetice magnitudinibus,excef-

Jus produ&t cfuotlibet laterum d maximis
extremis 9 fup'd produttum totidem late-

rum d mimmts extremis , adaggregatum
produftorum numeri laterum vmtate mi-

noris faftorum ah ijfdem difpofttis confe-

quenttbus
,
pr&tcr primam , & 'ulftmam *

habet proportionem compofitam , tumexcef-

Jus dijpofittorits , tum etiam numenmulti-

tudtnis

i
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tudinis laterumproditiorum excedentium

ad vnitatem •

* A—-B—C—D—E—-F—G—H—

S
int Arithmetice difpofir* quotlibet magnitudines

A, B , C, D, E, F, G, H »& a maximis extremis fiat

productum trium laterum FGH;&a minimis extremis

produdum totidem laterum ABC. Dico exceflum pro-

ductorum F G H , A B C , ad aggregatum produdorum

duorum laterum , qui fiunt a confequentibus ,
prater

primam ,& vltimam A , H , videlicet ad compofitum ex

planis BC, CD , DE, EF, FG, habet proportionem

compofitam , tum exceflus B , A , tum etiam ternarij nu-

meri multitudinis laterum F, G, H, ad v nitatem . Sit E

,

in difpofitione propofita proxima minor F
:
quoniam

exceflus H, E, ad exceflum B, A, eft vt 3. multitudo nu-

merorum F,G , H , ad vnitatem s addita communipro-

portione exceflus B, A, ad vnitatem, ergo exceflus H,E,

ad vnitatem habet proportionem compofita ,tum excef-

fus B, A, tiim ternarij ad vnitatem : ducatur E , in proxi.

mas maiores magnitudines F, G, vt fiat EFG, produdus

totidem laterum
,
quot eft FGH i ergo planum FG , ad

produdum EFG,eft vt vnitas ad E; eftautem produ-

dus EFG , ad produdum FGH , vt E, ad H; & diuiden-

do
,
produdus EFG, ad exceflum produdorum FGH,

EFG , vt E , ad exceflum H, E j ergo ex «quali planum

FG ,ad exceflum produdorum FGH, EFG, eft vt vni-

tas ad exceflumH , E ; & conuertendo , exceflus produ-

dorum F G H , E F G , ad planum F G , eft vt exceflus

H,E,ad vniratem: fimiliter dcmonflrabimus ,
quod

tfnguli exceflus produdorum EFG, DEF,CPE, BCD,
ABC , ad finguia plana EF, DE, CD, BC, AB , funt vt

exceflus
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cxceflusH , E , ad vnitatcm : ergo colligendo , excetfus

productorum FGH, ABC, ad aggregatum planorum

•AB, BC

,

CD , DE , EF 5 FG , eft rt exceffus H , E , ad
vuitatem ; videlicet proportionem habet compofitam

,

tum exceflus B , A, tum etiam numeri multitudinis late-

rum F,G,H, ad vnitatem. Quod,&c.

Difpofitis Arithmetice quotlibet magnitudini^

busfunitates denominataproduflis totidem

: femper confequenttum
, /unt aquales aggre.

gato productorum numeri laterum binario

minoris
,
faftorum ab ijfdem di(pofitis con-

fequenttbus ,
praterprimam,& *vlttmam>

\ denominato per planum fub duobus toti-

dem hinc inde extremarum produfits nu-

men laterum vnitate minorts

.

A — B — C— D — E — F — G —
;

H — I — K — L— M—
N — O— P — R —

S
lntdiTpofitx Arithmetice roagnitudinesquotcunq;

A,B,C, D, E, F,G»& vnitaces denominata* pro-

ductis earumdem ( ex.gr. ) quaternarum (int H, I, K, L

;

& aggregatum productorum ex binis ijfdem
,
prjeter pri-

vlcimam G, denominatum per planumfub
O duobus
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- duobus rernorum laterum hinc inde extremorum pro-
ductis ABCEFG , fir M . Dico

,
quod H, I, K, L, funt

squales M. Sumantur A, B, C,D, E, F,G jternx; &
finguIarum^quaeterBgfi^muptur excclfas.&pra lingulas

praecedentes 'denominentur produdis earumdem
,
qua-

rum funt excefiiis,& intermediarum (qui produdilunt
finguli quaternorum laterum ) vt fiant fradipQes 1>I, O,
P VCt» & exteffbs produdorum a ternis hinc /nde extre-

mis EFG , ABG, denominatus ornnitim eartifadf extre-

Pr. ».j. mprupi produdo ABCEFGyfitRi ergoNiOjP,Q # |unc

‘squales R : & quia N ,0 , P ,Q^.finguIi funt cxc^fius

earum, qua? ternae fumuntur denominatiprodudisqua-
ternarum ( vt excdfiis' E>, A, denominatus plhdU do-AB
CDj).& H, I, K,L, fingularfunt vnitates denotpinatae

ffm diter ; ergo fingiili N ,‘6, P, Q^ad lingulas H,t,K,L,

faht vt? exedlus D, A , ad vnitatem ; videlicet proportio-

nem habent cpmpofitam excefliis D,A> ad exccfium

conieqiicntium B , A , & huius ad vnitatem : eft autem
cxcefius D, A,ad exceffum B, A^r 3.ad vilitatem; ergo
cxcefliis D A, ad vnitatem habet compofitam propor-

tionem tum cxcefius Brt A ,tiim etiam 3. ad vniratem

:

pr. 1 5. quxeompofita eadetn eft proportioni excefius produ-
dorum trium laterum ab extremisfadoruitfEFG,ABC,
ad aggregatum produdorum ex binis ijfdem

,
prster A

,

G * & ( diuidendo per produdum omnium extremarum
A B C E F G , ) eadem eft proportioni R , ad'M : ergo

lingula; magnitudines N, O, P, Q, ad fingalasH , l , K

,

L,funt vcR ,adM j& colligendo omnes, NjOjPjQ^
ad omnes H } l,K,L,func vt R , adMj& permutari»

do.

i
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do

,

quiaN3 O, P, Q^funr aequales R; etiam H, I, K, L,
•fam aeijuafes nh -Quody&c.— U —

*

Theor. 4. Propof. 4.
* C iJf* # * tiliis. * ^ j

fDifpofitis Arithmetice quotlibet magnitudi-

nibus , vilitates denominata produftts to-

- fidem femper in dtfpofittone ,funt minores,

quam vt ad vnttatem habeant proportio-

nem compofitam vnttatis tum ad produ-

cum ex mwtmis numeri laterum vnitate

minoris
, tum adnumerum laterii etufdtm

' produftt , tum tuam ad excejjum dtjpo

•

t
.

/itionis Arithmetica,

A
.

—--- JH—

•

Da fc k"( U‘
>a

( D *i 3 rntnqij

S
lot diipofitae Arithmetice quot libet magnitudines»
quarum B , C , D , minimae i& E , F , G , maximae

,

cum excefTu H j& vnirares denominatae producis qua-
tuor femper Jaterum fintA . Dico

,
quod A, funt mino-

res , quam rt ad vnitatem habeant proportionem com-
pofitam vnitatis tum adproducumBGD , tum ad $.nu-
merum laterum B, C, D, tura etiam ad H

.
Quoniam B

,

C»D } &c. funt Arithmetice difpofitae 3 ergo A , funt Pr.

aequales aggregato produdorum duorum femper Jateru
ex ipfis difpofitis praeter B ,G > denominato per pianum

j O 2 ex
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'j , <{ :nRi/ H 2 P Q ; it>eH »qp . ofc

A — H—
ex produAis Sium Iarerum BCD, EFG: ergfo A,ad vni*

catem funr vt aggregatum produAorum duorum femper

laterum ex difpofitis pra?ier B , G , ad planum ex produ-
Ais trium laterumBCD, EFG > videlicet proportionem

habent compotitam diAi aggregati produ Aorum duo-

rum laterum a confcquentibus pra?ter B, G, ad (differen-

tiam produAorum trium laterum ab extremis EFG , BC
D,& huiufmodi differentia? ad eorumdem produAorum
planum BCDEFG; aggregatum autem produAorum
duorum laterum i confcquentibus ad differentiam pro-

duAorum rrium laterum ab exjremis proportionem ha-

bet compofiram vnitatis tum ad 3. numerum laterum B
CD, tum etiam adH ; ergo A , ad vnirarem habent pro-

portionem compotitam vniratis tum ad 3. tum ad H , &
differentia; produAorum EFG, B C D, ad produAum
BCDEFG : quoniam autem produAum BCDEFG,
maius eft quam vt ad differentiam produAorum EFG,
BCD , eamdem habeat proportionem

,
quam produAus

BC D, ad vnirarem; conuertendo , differentia produ*

Aorum EFG, BCD , ad produAum BCDEFG, mino-
rem habet proportionem

,
quam vnitas ad produAum

BCD i ergo ( addendo communem proportionem con>

potitam vniratis tum ad 3. tum etiam ad H,) A ,funt

. minores, quam vtad vnitatem habeant propor- t

tionem compotitam vniratis tum ad produ-
Aum BCD, tum ad 3. numerum-,

laterum BCD, tum etiam

adH. Quod,&c.
il-.j-r-K • 4, '

: *
iM i - - * • - WF, .

hl :ilii
-

• ~
i , l

i. <
» CoroI-
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v Coroljarium Primum

.

Vnde conflat
,
quod vnitates

,
qua denomi-

nantur produftis totidemfemper magnitu-

dinum Arithmetice difpofitaru
,
quotltbet

ajfumptafunt minores vnitdte denomina-

taJoltdo jub produfto d nummis numeri

laterum vnitate minoris ,fub eodem later

rum numero
, & Jub exceffu dtjpofitionis .

"T V *
a , 1 *

v .i ; 1 <;
1 *. n 'vi 1 k

• Corollarium Secundum

.

Conflat praterea
,
quod vnitates ,

qua deno- Pr,x^ x*

minantur produfiis totidem femper ma-

gnitudinum Arithmetice ordinatarum , in

infinitum difpofita , (? aggregata funt

extenfionisfinita, _

Corollarium Tertium . ;

Manifeflum tandem efl, quod vnitates ,
i*, i.

denominantur produtfts totidem (emper
rrutgnu

1
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magnitudinum Arithmetice ordinataru ,

'tn aliqua multitudine (unt d prima
,
qua

propofitam implent extenjionem minorem

. extenfione dtfipofitarum earumdem tn in-

finitum . r .
, . _

jk ^ \
^ ^ ^

^

.
* r 1 *

N

’ '

Thcor. 5. Prop. 5.

; . . a . .

Difpofitis Arithmetice magnitudinibus, uni-

tates denominata piydudts totidemfiemper •

in difpofitione ,
ordinata in infinitum ,&

compofita ad unitatem habent proportio-

nem compofitam unitatis tum ad produ-

** — • dum ex minimis numeri laterum unitati

minoris , tum ad numerum laterum uufde

- produdt , tum etiam ad txcefifum dtfpo«

.
(itionis Arithmetici .

A— B C r

E —<

F G .

»» * A \ Agnirudinum Arithmetice difpofitaru in infini-

Ivl tum fint minime ABCj&cxccflfiisDivnitates

autem denominate producis guatuor femper laterum

ordi-

*

f

r
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~ itl
ordinentur, & aggregentur in E. Dico, quod E, ad
vnitatem haber proportionem cowpofitam vnitatis tum
ad producum ABC, tiim ad 3.numerum Jaterum ABC,
tum etiam ad cxceflbm D. Alias E , maior, eft vel ini»

nor, quam vtad vnitatem habeat tamdem proportioni
compofitam : fit maior ;& (it exceflus F i& ab E, dedu-
co F , relinquatur G; ergo G , ad vnitatem habet prxdi-
6iam proportionem compofiram

:
quoniam E , maior eft

G » ergo in aliqua multitudine fumpta» a prima magnitu* coroll.j.
dines in E, difpofita» implent G : fithuiulmodi muftitu- prop.4.*.

dinis numerus H; qui adie&avmtate fiat I ; ergo magni- Def. 10.

tudines in E,diipofita.’ fumpta? in multitudine I,liinc

maiores G > videlicet funt maiores
,
quam vt ad vnitate

habeant prardietam proportionem compofitam; quod corolLi.
eft abfurdum : ergo E , non cft maior, quam vt ad vnita-; prop.4,j»

tem habear proportionem compofitam vnitatis tum ad
produCiom ABC, tum ad 3. numerum laterum AB C>
tum etiam ad exceftutn D

.

Qj

—

:
M N R D'-* ,

rmnv?.. tiuftiur;.? fm-? ••

-.,<,3 r
.

:i
.

,

0.a
Sit E , minor G ; & fit defciftus F > & vr F , ad G, ita

fiat produ&i ABC
,
quadratus ad Q; & ex diuifio

ne Q, per produtftum ABC

,

fiat quotiens M ; & magni-
tudinis M, tamquam produci totidem laterum «cquir
lium, quot funt A BC , latus inueniatur.vrpote radix
cubica, qua» fit N ;& inter magnitudines Arithmetice
difpofiras inueniantur tres, vel quot funt A , B , C* toti-

dem magnitudines confcquenres O, P , S *maioTes prae-

dica radiceN : ergo producum O, P, S , maius eft pro-
duco totidem laterum aequalium ipfi N,videlicetma-

gnitudine
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gnitudine Mi & multiplicando per produCtum AB C,
producum ABCOPS ,

maius eft produco ABCM , vi-

delicetQ; eft autem Q,ad quadratum produdi ABC,
vt G , adF ; ergo produCtum ABCOPS , ad quadratum-

produ&i ABC , maiorem habet proportionem, quam G,

adFj & perconuerfionem rationis ,
produChim ABCO

PS,adexcefTum eiufdem fupra quadratum produci A
BC , minorem habet proportionem ,

quam G,ad E,ha-

Pr.ij.*. betautem exccffus produ&i ABCOPS ,
fupraquad a«

tum produdi ABC,adexceflumprodudorum OPS,
ABC

,
proportionem eamdem ,

quam produdus ABC

,

ad vnitatem
;
qua communi adieda

,
produdus ABCO

PS,ad exceflum produdorum OPS, ABC, minorem ha*

bet proportionem
,
quam compofita G , ad E , & produ*

Prop.*.j. di ABC , ad vnitatem ; fed excefius produdorum OPS,

ABC, ad aggregatum productorum duorum laterum

confequentium inter Arithmetice difpofitas praeter A,S,

habet proportionem compolitam thm j.numeri laterum

ABC, tum etiam exceflus D , ad vnitatem
;
qua etiam

communi adieda, produdus ABCOPS, ad aggregatum

produCiorum duorum laterum confequentium praeter

A, S, habet minorem proportionem
,
quam compofita

G , ad E ,& producti ABC , ad vnitatem , necnon com-

pofita tum numeri 3,tiim etiam exccfibs D,ad vnitatem;

& eft compofita tum producti ABC , tum numeri 3*tum

etiam excefiusD , ad vnitatem aequalis proportioni vni-

tatis ad G
;
quae compofita proportioni G , ad E , facit

proportionem vnitatis ad E > ergo productusABCOPS,
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1

3

ad aggregatum productorum duorum laterum confe-

quentium praeter A, S, habet minorem proportionem,
quam vnitasad E : fed prodmftus ABCOPS ,ad aggre.

gatum produdtorum duorum laterum confequentium
praster A , S , eft vt vnitas ad aggregatum prodii (florum

duorum laterum cornfequ entium praeter A , S , denomi-
natum produdto ABCOPS, qua? quidem fragio voce-
tur R i ergo vnitasad R*i habet minorem proportionem;
quam ad E ;& propterea R , eft maior E : tandem quot
funt produci duorum laterum confequentium praeter

A,S, totidem affumantur a prima earum vnitatum, quae

in infinitum ordinatae funt,&compofita? in E: conftac Prop.i.;.

R , efte aggregatum huiufinodi affumptarum ;& propte-

iea R , effe portionem extenfionis E, maiorem, minoris

;

quod eft abfurdum: non ergo E, minor eft, neque maior;
ergo idem eft, quod ad vnitatem habet proportionem
compofitam vnitatis tum ad producum ABC, tum ad 3.
numerum laterum ABC, tiim etiam ad exceftum D

.

Quod, &c.

b' Theor.5. Prop. 6. »1 V

-* •
4

• ni * M ro . ?;:!

Jn faftadifpoptione continua magnitudinum

procedentium in tnjimtu , differentia deno-

minata planis dtfpofeta , & aggregata in-

finitafunt aquales unitati denominata ma-
gnitudine , qua efi principium dtjpofttonis .

S
it difpofitio continua magnitudinum procedentium
in infinitum ab A>& differentiae denominata? planis

i-> *J P in

•<¥Jt
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F

D E G H
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in huiufmodi difpofitione ordinentur in infinitum» &
componantur in B. Dico quod B, funt aequales vnitati

denominata? per A. Sunt enim B, extentionis finita?;

nam affumptis quotlibet a prima , & in denominatione

vltimaeafiumptarumadlrbita C,vna ex difpofitisab A:

Fr.M. confiat aflumptas aequales efle differentiaeC ,A , deno,

minatx plano CA ; & ad vnitatemfe habere vt differen-

tia C » A , ad planum C A ;& conuertendo, vnkatctn

effe ad affumptas vt planum CA , ad differentiam C, A

:

fed maiorem babct proportionem planumCA ,ad difte*

rcntiam C, A, quam A,advnitatemj vel maiorem quam
vnitasadvnitatem denominatam per Ajergounitas ad

affumpras maiorem habet proportionem quam ad uni.

tatem denominatam per A;&proptcrea quotlibet at
Pr.iy. i. fumpta? funt minores vnitate denominata per A: ergoB,

funt extenfionis finitae. Igitur fi B, non funt aequales

vnitati denominatae per A» npcefTariojnvores erunt, vel

minores
:
ponantur maiores i& quoniam B, funt cxten-

Pr.itf.». fionis maioris vnitate denominata per Ajfumi pofiune

in aliqua multitudine a primi, vt impleant vnitatem de-

nominatam per A i fit huiufmodi multitudinis numerus
Def. io. D,quiadiefta vnitate fiat Ei ergo B , fumptae in multi-

tudine numeri E , funt maiores vnitate denominata per

A
;
quod eft contra ea

,
quae fuperius demonftrata funt

;

hon ergo B , funt maiores vnitate denominata per A .

Supponantur minores t & fitdeft&us Fi& ut F,ad

unitatem denominatam per A , ita fiat A , ad G i & inter

numeros difpofitos ab A , inu eniatur C , numerus maior

G ; ergoC , ad A , maiorem habet proportionem quam
G,ad

i
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G,ad A ; uel quam unitas denominata per A,adF;&
per conuerfionem rationis , & cjnucrtendo, exceflus C

,

A, ad C, maiorem habet proportionem quam B, ad uni-

tatem denominatam per A« fedC,ad planum AC, cft ut

unitas ad A ,uel ut unitas denominata per A, ad unita-

tem,-ergo ex aequali excelTusC,A,adpIanum AC,maio-
rem habet proportionem quam B , ad unitatem: eft aute

excelTusC ,A , ad planum A C, ut exceflus C, A, deno-

minatus plano A C , ad unitatem ; ergo exceflus C A

,

denominatus plano AC, ad unitatem habet maiorem

proportionem, quam B, ad unitatem : Afliimantur ex

fradiombus difpofitis in B,tot ut inter aflumptas habea-

tur ea , in cuius denominatione adhibetur magnitudo C;

& aflumptarum flt aggregatum H : conflat H , efle por-

tionem Bi& efle aequalem exceflui C, A, denominato

planoAC i & propterea H , ad unitatem habere propor*

tionem maiorem quam B ; & H , maiorem efle B, partem

toto; quod efl abfurdum:non eigo B,funt minores uni-

tate denominata per A; fed neque maiores: ergo B, fune
,

aequales unitati denominatae perA
.
Quod , &c.

Theor.7. Prop.7. niti

Dijpofttis quomodolibet magnitudinibus pro-

cidentibus in infinitum , 'Vt afumptis toti-

« dem ftmperfecundum aliquem numerum

finguU excedant lingulas procedentes pa-

riter totidem fumptas ordinis etujdem \ex

denonunatme butu/modt excejjuum ma-

- £
+ 1 *
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gnitudinu ordinis eiufdem per produBum

tum ex magnitudmtbus ,
quarum funi

“
; - excefius ,

tum etiam ex intermedijs fiunt

frattioncs, qua in infinitum difpofita ,&
aggregata funt aquales vnitati denomina-

ta produBo totidem magnitudinum
,
qua

funt in principio dtfpofitionis .

>ni. ntiTIA: .-tiJntin/j bcyff mi; i o f rrnnoisioqoiq-

A.B—C—D— E —O— P— R -fS -r*

F'— — » - I .I —-
I. G— H 4 —
K- ' - I— I. I.

( .! I ii

. I II A I

* k

^
1

i
** ^^ ® ^

•

f i * i/!- i ^

j

( / 1 o n s# vj

S
it A , difpofitio magnitudinnm in infinitum procem

dentium , ut fumptis exempli gratia tfcrnis quibusli*-

bet , lingula? excedant fingulas praecedentes ordins

eiufdem ;& fint prima? tres B,C, D» & quarta ‘fequens

E ; & fit F , difpofitio infinitarum fragio num, in quibus

praedi&i excefsus denominantur producis ex magnitu-

dinibus tum excedentibus, tam intermedijs; quarum fra-

ctionum prima eft excefsus E, B, denominatus produco
BCDE. Dico quod F, aequalis eft unitati denominatae

produ&oBCD . Eft enim F, extenfionis finitae : namaf»
fumptis in F,quotlibetaprima in denominatione ulti-

mae afsumptarum adhibeantur O, P, R,S, magnitudines

in A,difpofitae;& ex ternis.confequcntjibu^BCC)l>C,DE>

alijfq; deinceps difpofitis in A
,
utpdte etiam' ex P R S >

fiant produ&i G ,H ,& deinceps afq , vtpote etiam V >

Pr. i.j.
quorum difpofitio in infinitum fit I i conftat aflumptas

aequales efle differentiae V, G, denominatae plano V> G»
& ad vnitatem fe habere vt differentia V» G> ad planum

s GVi

I
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G V i & conucrtendo , vnitatem cffe ad affuinptas vt Pmj. 1.

planum GV , ad differentiam V , G : fed maiorem habet

proportionem plaopm GV
,
^differentiam VjG, quam

G ,ad vnitatem”; ve! quam vniras ad vnitatem denomi-
natam per G; ergo vnitas ad affumpras maiorem habet

proportionem quam ad vnitatem denominatam per G *

& propterea quotlibet aflumpne funt minores vnitate

denominata per G': ergo F , eft finit te extenfionis . Prae* Pr. ij.ti

cerea differentia? denominata? planis* in I » difponamur
in ferie K

>
quarum prima eft exceffus H , G, denomina-

rbsplanoGH : & quqhiam magnitudine^A, procedunt

in infinitum; etiam produftiearumdcm L, procedunt in

infinitum; ergo K, eft extenfionis finitae ; & aequalis

eft* vnitati denominata: per G : & cum G, fit produ&um
B, in QD j & H, produ&um E,, in C D i' erii pla-

num GH
,
produdum B C D E , in C D : ergoGH }&

planum G H , ffint homologa rationis eiufdem B , E ,&
produ&i BC DE : ergo exceffus H, G, ad, planum G H,
eft vt exceffus E>B, ad piodu&um BCDE ; & fraftio, in

qua exceffus H,G , denominatur plano G H , videlicet

prima difpofirarum in K, aequalis eft fra<ftioni,in qua
exceffus E , B , denominatur produ&oBCDE , videlicet

.primae difpofirarum in F:fimilirer dcmonftrabimus cafde

fingillatim magnitudines tum in K ,tiim in F, effe difipo*

fttas,& funt ambae difpofitiones K , & F , extenfionis

, < finita? , vt probauimus ; ergo K ,& F , congruunt ^

$

inter fe : cum ergo K,fit arqualis vnitati deno*

<
, > . minatae G 5 videlicet produco B C Di

( v) r !'Id etiam F , eft aequalis vnitati deno^ A
j . minatae produtfo BCD*

ib

,

0 1 . q Qpod,&c. . 1) , /.

‘b: s» - &
1 J JJL i

tabiv

ur, nou-:,i^

’{ cAtuthox tunsupan

*uaon Probi.
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rnrii'p ,0 Probi, i. Prop. %,

lonrla

Datis extremis inaqualtbus , intermediam

inuemre
, cuius ,& vnius extremarum

differentia plano denominata (it aqualis

atij data magnitudini
,
qua fit minor dtfftm

rentia extremarum planodenominata.

A. 8.

*~r

Ja e M ;» *
> : .

•

r
. a

.

_

; ;
:

s

D Ais fint inaequales extrema» A, B i quarum diffe-

rentia plano denominata fit C; Sedata fitalia».

magnitudo D, minor C. Opportet extremas A, B, inter-

mediam ihuenire; cuius,& A .differentia plano deno-
minata fit aequalisD . Vel eft A , maior B;vel minor : fit

maior i& ex multiplicatione DA, fiat E*, qui au&us vni-

tate fit F* & per F , diuidendo A, fiat quotiens G. Dico,
quod G, eft intermedia A,B, & quod excefTus A,G,
.plano denominatus eft aequalis D .

Quoniam G, multi-
plicando Fjproducit A;& multiplicando aggregatum E,
& vnitatisproducitaggregatuplaniGEj&Gieftautem
F, aequatis E.& vnitati» igiturA , eft aequalis plano GE

,

& G i & A, eft maior G * ergo communi ablata G

,

excefTus A, G, eft aequalis plano GE;& diuidendo per

G , exceflus A ,G , denominatus perG . eft aequalis E i

videlicet plano DA i& diuidendo per A, excefTus A,G,
plano denominatus eft aequalis D:non eft autem G»
aequalis , nequeminor B > nam excefTus A, G, plano de-

«idv
„ nomi-
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nominatus , videlicet D, aequalis eflet vel maior C,con-
tra hipothefim ; ergo G, eft intermedius A, B ; & exce£
fus A , G ,

plano denominatus eft aequalis D . Sit A, mi-

nor B ;& conuertendo , B , maior A ; & quoniam D,eft
minor C>fit dcfe&us H ,& inueniatur E, intermedius

B,A,vt exceflus B, E, plano denominatus aequalis fiat

H
:
quoniam A,E,B, funt magnitudines continue difpo-

Ctaei aggregatum differentiarum A, E; E, B,planis deno-
minatarum efl aequale G > videlicet aggregato D, H i eft

autem differentia E, B, plano denominata aequalis H»
ergo refidua differe ntia , videlicet defe&us , E ,

plano
denominatus eft aequalis D. Quod, &c. -

r.ii Theor,8. Prop.pi.
I.I -

>0

In continua difpofttione magnitudinum infi-

nitarum inter extremas quafpiam ma-
gnitudines ah vna ad alteram procede»

+

ttum , differenti*planis denominata dtfpo

i

fita in infinitum, & aggregata,funt aqua-

les voi differentia extremarum plano de-

nominata.

A.
C
P

D— E B— L—F—rG—H— v,--t

N

S
int difpofitar quomodolibet magnitudines infinitae

in continua dilpofitionc procedentes inter extre-

-••• •' mas

.qto*

.qoi I

U3*

' .coti

.i3
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A
C
P

B— \L*—F—C— »

H
N

mas A,B, ab A, qua? fit in principio difpofitionisadB

;

& infinit*diffcrenri*planisin diTpoficioncdenominat?

aggregentur in C j & fit L , differentia A, B ; & ex deno
minatione L

,
per planum A B , fiatH . Dico

,
qudd C >

eft*qualis H . Eft enimC 5 exrenfionis finit*: namafc

fumprisinC,quotIibet a prima in denominatione viti-*

mceaffumptarumadhibeanturDj E, magnitudines inter

Prop.7. j. A
, B j difpofir* i confiat , quod afTumpta? funt *quales

Prop.7. i; differenti* denominat* plano AE; eft autem differentia

denominata jplano AEivna cum differentia denominata

plano E B , *qua!is H; ergo differentia denominata pla-

no A E, minor eft Hi & propterea quotlibctaffumpt*

Fr.iy. i. /unt minores H : igiturC , eft finit* extenfionis . Iam fi

C , non eft *qualis H , neceflarid maior erit , vel minor

:

fit maior ; & quoniam C , eft maioris extenfionis H i fu-

mi pofTunt ex magnitudinibus difpofitis in C > aliquot a

prima , vt impleant H : fumantur , & fit ipfarum multi-

Dcf. i». tudinisnumerusFiquivnitate adie&afiat Gjergo C,
fumpt* a prima in multitudine numeri G , funt maiores

H i quod eft contra fuperius demonftrata : non eft ergo

C, maior H. Sit minor ;& inueniatur D, intermedia

extremas A, B i vt differentia A,D, plano denominata fit

Prop.8. j. squalisC » ergo differentia A, D, eft minor L:& quonia

alrAyaxlB , funt difpofit* magnitudines infinit*, etiam

* differcnti*incadifpofitionefnnt infinit*; &fimulcom-
pofit* funt*qualcs vni differenti* extremarum Ljergo

vel prima ex huiufmodi differentijs eft maior differentia

Pr. itf.u A , D » vel fi minor pluresa prima fumpt* fecundum ali*

•quem numerum implen( differentiam A,Di qui numerus
vnitate

/
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Yflitate adiedia fiat N.ergo differentia in difpofitione A,
ad B , fiimpta a prima fecundum numeru N, funt maio-
res differentia A, D : fumantur igitur fecundum nume-
rum N, magnitudines ab A,difpofita ad B, praeterA i

& afiumptarum fitvltima E;totidemque fumantur ex

fradlionibusdifpofitisin C
»
quarum aggregatum fit P:

confiat P, efic portionem ipfius C » & differentiam A, E,
maiorem differentia A , D i & proprerea differentiam A , prop.7.

E , plano denominatam , videlicet P, effe maiorem diffe-

rentia A, D, plano denominata,videlicet C; ergo portio

eft maior toto
j
quod cfiabfiirdum: non eft ergo C, mi-

nor Hjfcd neque maior:ergo C,eft aqualis H.Quod,&c.

? .

Theor. p. Propof. 10.

In continua difpofitione magnitudinum in-

finitarum inter extremas apr/ma ad viti*

tnam procedentium , differentia tllarum
,

qua diflant aquali ordinis mteruallo deno-

minata produftts tum earumdem, quarum
funt differentiafum etiam intermediarum

,
:

difpofita in infinitum , & aggregata funt

.
aquales differentia tnter productum nume-

:
• riUterum vmtate minoris ab ijs

, qua’funt

in principio difpofitionis , & bomogeneam

poteflatem ab vlttma , denominata plano

fub ijfdem produfio
,& poteflate .

/731*1

1

.» .4J .1*1

.C f ,.3lj
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*
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A— I— K—M—O— S—T—D—«E -B—
C

Q. V X— Z .R—
Y— N ; P

S
int difpofirae quomodolibet magnitudinesinfinitae

in continua difpofirionc procedentes inter extremas

A, B, ab A, I , K, M, O ,
quae fint in principio difpoficio-

nis ad Bj& infinita? differentiae illarum
,
quae diftant

aequali ordinis interuallo, vtpote femper binis reli&is

differentiae A, M*, I, O , &c. denominatae produ<5ti$

AIKM , IKMO, &c. aggregentur in C i & fit Q^difpo-

fitio produftorum numeri laterum vnitate minctis AlK

,

IKM ,KMO , &c. in qua quidem difpofitione.fit V, pto-

dudum AIK;&R ,porefiastotidemlateruma Bi diffe-

rentia veioR, V,fitLi ex cuius denominationeper pla-

num RV> fiat H. Dico quod C, eft aequalis H. Eft enin>

C, extenfionis finitae; nam aflumptisin C >
quptlibec i

prima , in denominatione vltimae affiimptaru adhibean-

tur S,T> D, E, magnitudines interA ,B,'difpofit 2ei
<

& in

difpofitione Q> fint X^produ&aST.DjTDEiconftar,
quod afiumptae funt aequales differentiae denominata:

plano VZ i eft autem differentia denominata plano VZ

,

vha cum differentia denominata planoZ R , aequalis H >

ergo differentia denominata plano V Z > minor cft H > &
propteiea qootlibet afiumptae a prima ex difpofitisin C

,

funt minores H : igitur C , cft finitae extenfionis . lamii

C > non eft aequalis H; neceflario maior erit , vel minor r

fitmaior ; & quoniam C, eft maioris extenfionis H; fumi

poffunt ex magnitudinibus difpofitis in C, aliquot a pri-

ma, vt impleantH : fumantur , & fic ipfaru multitudinis

numerus F; qui vnitate adiedta fiat G> ergoC , fumptae a

prima in multitudine numeri G>func maiores H,quod eft

contra
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contra fuperiiisdemonftratamo eft ergo C,maior.H. Sit

minori& inueniatur X,intermedia extremas V ,R, vt dif- rrop.s. j.

ferentia V,X,plano denominata fit aequalis C; & intelli-

gatur V,X,cffc potcftates ipfi R,homogenes,quaru radi-

ces inueniantur Y,S
:
quia V,eft produ&us magnitudinu

inaequalium,& continue difpofitarum A,I,KjConftat

qudd Y , eft intermedia extremas A, K; & quia X,eft in-

termedia extremas V, R> differentia V , X , eft minor dif-

feretia,V, R >& differetia Y,S, minor eft differetia Y, B 5

& ablata communi differentia Y,K;difteretia K,S, minor

cft differentia K,B:& quonia in difpofitione K,ad B,funt

magnitudines infinitae; etiam differentia: funt infinits;&

fimul fumptsfuntsquales vnidiflerentis extremarum

K,Bi ergo vel prima exhuiufmodi difJcrentijs eft maior

differentia K, S ; vel fi minor, plures a prima fumprs fc- Pr* l6Ai

eundum aliquem numerum implent differentiam K,Si

qui numerus vnitate adic&a fiat N ; ergo differentis in Def. «o»

difpofitione K, ad B,fumptae a prima fecundum nume*

rum N, funt maiores differentia K, S : Sumantur ergo fe-

cundum numerum N, magnitudines a K, difpofits ad B,

prstcr K; & affumptarum fit vltima T; quam fequantur

alis dus D, E V& in difpofitione Q,fit Z,produdhim

•TDE1& quot funt magnitudines aflumpts a K, vfque

ad E, totidem fumantur ex fra&ionibus dirpofitisinC,

a prima
;
quarum aggregatum fit P : eonftat P, effe por-

tionem ipfiusC;& differentiam K,T, effe maiorem dif-

(ercntia,K^S
1

i&additacommunidiffcrentia Y, K, diffe-

rentiam Y,T* maiorem differentia Y, S ; & propterea-.

differentiam inter V, & homogeneam poteftaremdradi-

ce T, maiorem differentia V,X> eft autem differentia V

,

Z, maior differentia inter V,& homogeneam poceftarem

d radice T ; ergo differentia V, Z , eft multo maior diffe» ,

rentia V,X ,& ideo differentia V,Z
,
plano denominata ProPM.

maior eft differentia V,X, plano denominata i videlicet

: . 1 :l Q * frl-
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QuidrAture

fra&ione C : eft autem differentia V>Z,pIano denomina*

ta aequalis P 5 ergo P , eft maiorC , portio toto i quod eft

abfurdum : non eft ergoC , minorH * fed neque maior i

ergo C, eft arqualisH. Quod,&c. , .'i
y
i;r>

n „
r JI fS

Theor. ia Prop. n
t .1 , / w'

i c i* rj istft

w- ? Y ‘jis -$>

* > ><f t -/jE. 16 : tl
:

'/
t
ci rvTji

Si plures continua dtfpofitiones , i& difi

ferentia (int fimtl.es > magnitudinum tofini*

tarum ita componantur in vnica difpc-

/itione , «i// qtf&funt ordinis eiufditofitit

fimiliter ordinata > differentia infingults dth

fpofitiontbus eodem ordinefumpta, cum ijs >

/wtf iit ipfarum difpofitionum princi*

< •

pijs >denominata produttts tum earumdtm^

quarum funt differentia ttum etiam inter-

mediarum difpoftta in infinitum , 4g-

gregata funt aquales vnt differentia pri-

duflorum a primis , ££* ^ vlftmts extre-

mis , eorumdem produCtorum plano deno-

. minata, u m -onu„i-:2 //njuia
'

Rium continuarum difpofitionum ex raagnitudi-

_ nibus infinitis inter binas excremas procedentium

prima ftr ab A
,
per B, ad C i fecunda a D ,

per E ,.ad F *

tertia a G,pcr H, ad I » in quibus differenti* fint Aniles,

* ,j &qu*

T



vi *drhbmth§ iif

A mD "
' 0»*~B H^-H ,

»1 C *-» F-— I

L
H

K— ! ^
& qtfoe componanttir in vlnadifpofitione ab A.per DjG>
B ,&c.ad I , ita «rt prima» A, D, G, fecunda B , E,
reliquasdeinceps ordinis eiufdem , necnon vltimx C»F>
I , fint firoilicerordinata? y&fipgulafcuro difpofitiaajup

differentiae denominat*produ£is in huiufroodi compow
lita dffpofir«cjnc ( vtlpote differentia Ar* B , denominata

produco ADGBp& diffefefiria D»£ypfodud:o DGBPi
& ficdcinceps fa infinitumJdifpqBantar ,& colligantur

*oLt &d primis ADGv& vitimis CFI,producanturM?

N>* Dico ,
qiwWiu* «ft aqualis differentiae M>N*pla* * ir:

no denominat* . Eftcnim L> exten/ionis finit* : nam &G
'

fumptis in L, quorlibee a prima, in denominatione v!ti<*

m* affumprarum tres adhibeanturB , E » H % magnitudi*

ftes interAyiydifp6fii»^&Qi,cfiVtVj()dudum
quoniam funteontiauae di fpofitioiics ABC, DEF,GHI$ ex Dem.

cominira^l«iamdifpofltioMQNfi&d»ffereqtia M,Q» Prop,I ‘ J ‘

mtnot dl diifettnwa M^N^dc-didercntia M »;Q,piano Prop.7.1;

denominata minor eft differentia M.,iN
,
plano dexiomi*

nata Cautem differentia M^iQs plano denominati Prop-i.*.

aequalis quotlibetiafrumptisia LrigitwjqdoHibct a (Tum*

pt* in L > fu nc m Inores d) fletehua >)N, pia no sck nomit
fwta^ ergo L,eli finit» exrehfioriis-Jnter M,N?»difpot pr. iy.r.

nantur homogenea produ&a in difpofitioneab A» ad I*

trt fiant O, PyQ, produdta BCB, CBE , BEH i & dein-

ceps infinita ; & eddem dethonftririone*jqua offendimus

Q^efie iwenpediima M,<N^Qflendtmuscti*ni Q , P>&
•aoqoiq Q 3 reliqua
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rdiqliaprodu&a cffb intermediaM,NHiecnonO^rift
intermedia M,!

Q* & fie difpQfitionem huiufmodiprddu*

florum inr<FM, Nyefle continuam-: fumatur praeterea

quaelibet magn«WKlo R -j
mt&;M,N *&Lana!bgi*(i vide*

4icct p>opo«lornrinr propoctio j proporcioiiisMgadiWi

adproporrioriemM, adR,eadem efTexqncipiatuc fingat

Jarum proportiopum'A fadC * Dyad F idclG iddl , ad

lingolas prcrportronesA^adS» D > ad T jde-.G*tedVi'

pdffibilcs inuenirii& qnoniiam R ,eli inter NiG fiw

-giilaeA, D, C, lingulisO/P* *? fLLfcbP»iiv>rflsi< *rgo Hi
eft minorN »& nwnoudtptopoctio M:,.adiN ,

quam M $

adlR ;&> lingulae proportiones A>*ad ad‘FiG*ad> Ii

fum minores qudihfingulae A, ad S iD, ad T »G

,

&d Vra

Ibnt ergo fingul* ^fjiljiidgblisSyTyVjirfii^restirttal

autem proportionesH, ad N » M, adR lingularuqi

A» D , G , ad lingulas C , F ,1 , minoris inaequalitatis v

ergo etiam propotrionesiinguiartmvA, D* G*.ad fingun

las S , TyV» funt minoris inaequalitatis* & fingulaeA.,

D, G» lingulis S, ^y^minoresiStvcro lingula A,D,<j,

lingulis C, F, 1 , funt maiores » ergo'

M

, eft maior >i *dc

maior eft proporrioM,tad.N, quamM ,ad R >St finguj

Jae proportiones A,ad G* Dyad Fi G»iad li funt maio*

res, quam liogulae A »ad Si D, ad T» G »;ad V rfunt

ergo lingulae C,F,I ,
: liagUlis S,T, V,rotoores :funt

autem proportiones M^adN* M*ad R >& lingularum

A, D, G, ad lingulasC, F>Jymiorisiniequalitausiergp

s o propor*
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proportiones etiam fingularum A, D S C, ad fingulas

S*»Tj V/fttfltisai&is inaequalitatis Y&-fiBgute A,P,G,
finguHs S','7^Vrniinorct^^t-tnSvtrfiqt-ttffe-ffigB ife

Si T,V,*funr intemtrdtar binasA-, €rf> yF rG4r&-di&
ferenti# A, S * D ,T s G , V, funt minores HifFerentijs A,
CVD', F;'G', lT8rqiromamnrfinguIi4 difjSofittombus

SI> ATaH CrTTT; fftfFrt^radTTtbnrmagTTrnrdmefc

infiniti; etiam differentia? funt infinita j& fimulcom*
«jfli^fi^guWexirdnSnkin dilftrch» y yfeP/feGjIi
funt 1 aequales t >rgo primai 1

>di ffcrrffrtia?> iajfingulis

hniufikiodidirpofirionfbus difio-entijs A,S^t)jj3i GjV>
funt maiores ? yel pfr, brinores?pJui es‘d, primis affumptse Pr.i*. ti

ffMtandfitrialiqtros humcros-iraplpht differentiasA, 5 i Di
ST^i G , V * qurnum,cri:fifcgubs vifitatiJ&Csadicifytffiant

X, qubruim mimetorumiit maximusY £euiUs fiat

/wulriplex-AyiuxtainiiDierunrmagfdltudmumAi B,G’i
«** differfiotfaf ifffingulisd^rtfiionibusAjqdGsEb De£ io.

a® F vG. ad 1 ,fompr» d primis iuxra:fiog^tosionraerds
X maiores differentijsA*5 i DyTeGjV s&
ffiropta» iu*fil «fttfierum Yyfunt; mukoitaaiortsfifdan
tliffer<^r«i^A(i S G^-V^igicu® dumj^ur fecun?

nu*rferum?fa magnicffdinesah Ad» tiifpb(it& adCii *

fi* Dy»d jFS£fi iYJry ad fippoftLipfeso4ljtDjj6i;n&.TaS

fomptarun^fin^vltimae
i quae cuin ffHtQfd/nJl

efufdein VcperierftUT in: dhpofi^ionblafiiA , ad 1‘, eoqfc*
Ruentes-, & poffeafdem A, D, G, ia ordine numeri A,&
aliorum deinceps numerorum , (juiTunr proxime maio*
t^ ipfd a>,& pariter in difpofitionepmdu&orum ab M»
ad- Ns^eperieraf ipforum

JBEH ,ipibdp£lui Q*in eodem
Ordine numerra, poft M

:
quia.fingt}J^differentj£ A, Bt

j%£*iGyW,funt£ijgiilis differemijs A,SiD,tPiG,^
TOibre^}. etiam: differentia M ,-Q, maior effdifferentiae
irtter M,&-produdtom S T Vr & quia Jingul^propoV»
«ionesA » adC ;D, ad F jG , ad I , ad finguias propor*™ilh,a tiones

•
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tiortcsAvaidS ;D » *dTiC* adVr& coIHgaidQontntt

«domites eamdecriihabcncapalogiaOT* fioe

nuro proportiorfefli ) qtraHeft. prof>ortidniSjM #iad N > U«

proportionem M, ad R ipcrmutandoque*& conuerteart

do , ficut proportio M*adN yaqualis eft pjoporuoott

busfft^ad!Gf DyadfFj-G,adJi)ita. proportio M>ad

fequalis cftjSropottionifiais A^adSsiD^d T$ G>ad Y i XR

dokec prOportioniM * ad poodu&ura, STiY r ergo

«qualis-pr6dudoSTY-^diffc«catiaM ,
Qumaiore»

differentia M,R » ergodripofitio produtaum M, Q.r»

QVeft concinna magnitudinum in6mtartt»>proceciet^

twm abM , ad N i in continua ergodifpofmone magm-

tudinum infinitarum intcttxtremasquajpiammagoitUt

dinfei ab' M , ad N »
procedentium « differentia PJMW

dcmmiioatacidifbonanButiin^qfirtitupiiJc aggregentur i®

* K} irgo-K, eft aqualis diflere* iaM,>^pla^o tknomir

liat® s& quomartiM i
effprqdudiumAs^in P 5 **« fj

produaomB,tn DG.eCit pJaAumMQ,piodu&um.AD

GB ,in DG i ergoM ,0, & planumMO,
ga rationis dufderajA* B ,dc produci A^DG B , tg.

differenti£M >0 * adplanum MOyC^ et diffqeutia! Ai>

Bvadprodu<aum''A-D<iJk&: fc&io. m
tia M , O, plaAo^denominatursiTjdelicctptrti? diipott-

tarura irrR, <ft «qodiijraaioni jinquadifferentiaA^

B, denominaturproducto At)GBi videlicctptmiardlir

pofitaromin Lt fimjliccr demdnarabitau*

zi-wn
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gillatim magnitudines tum in K , tum inL , efle difpofi-

tas ; & funt amba? difpofitiones K , & L , extenfionis

finita? , vt probauimusiergo K,& L,.congruunt inter ax.
fe : cum ergo 'K, fit arqualis differentia? M,N» plano
denominata? ; etiam L , eft arcjuaJis difixreMW M ,N >

plano denominata?. Quod, &c.

4 t

DEFINITIONES.

Expofita rationali
,& datis quotlibet

,fi ra-

tionalis ad aliam
,
quA inuenitur habeat

proportionem compofitam ex proportioni-

bus emIdem rationalis adfingulas datas ;

'vocetur inuenta
,
produftus datarum

,

Et data linea, dicanturfiatera ,
producit.

Expofita rationali , & <fatis duabus alijs

magnitudinibus
j

fi •vt prima datarumad
rationalem

, ita fiat jecunda ad altam
,

qu£ wuenitur 5 •vocetur inuenta ,fraftio

facia exdenominationefecundaperprima.

Et tpfaJecunda magnitudo
, numeratorfra-

flionts,

Prtma •vero , denominator

,

Et expofita rationalis
, •vnitas appelletur .

Huiu-



i 3 o No'4* Quadrature

Huiufmodi definitiones in Atithmctici voluminis calce

appofitas efle volui, vc faciliter quifqjpoffic Arithrae-

tica Theoremata in Geometricos vfus conuer-

tere , & demonftrationes in quantitato

< difereta expofitas , in quantitate con-

tinua mutatis nominum inter-

pretationibus adhi-

bere^ .

v ,
Finis Libri Torti/,

yy. *.
•

‘\l i .

teVWi- • :V -V « * 41

k U *
'
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Omnium calculis approbandam\immo albisCignandam la-

pillis Arithmeticam hanc Speculationem cenfutt Oui-

dius Montalbanus librorum Mathematicorumpro Emi-
nentifs & Reuerindifs Principe Architpifcopo Bononia
Card. Nicolao Ludouifto Cenfor ,

V. Z>. Antonins Bon Vicinus Psnit.pro 'eodem Eminentifs.

BartholomausMoffarius Lib. Mathm. reuiforpro Reuercn-

difs. P. Inqutfu.
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Er. Vincentias Pratus a Serraualie Inquifit. Bononia ,

BONONIAE Typis Iacobi Montij. MDCL.
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